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gcnfdße, tt)cid)c ma« im gauicn ®cbietc bcr ÜKat^cmatif/ 

itt bef Oeorntttit, trit tabm daltvil, fttibet« Sn %em 

©egenfaftc teru^ct ber wa^re Untcrfc^icb jn>{frf|eit bcr 
Slrit^wetil iinb ber Algebra , tt>ot)on jene baö UnbefamiU 
üttf fynt^tHfdicm; biefe attf anal^tiidim 9Bege fucfiee, bcr^ 
fdbe Uitferfd)icb, n)cld)er fccf) jwifcficn fpntljeHft^er ®eo^ 
mctrte itnb geomelnfi^ev Sliialyfid fbtbet ®ie fbtb bte 
cntßcgcngcfe^tcrt SBcge, bcrcn jirf^ Jbcr Tt^tfjmatihx , bcd 
tincn iut Svforfc^ung, bed anberett {ttm üBeioetfe ber 
SBBa^r^eit, beMent 

Slitf bem eotett SBcfle fragt er, mobon ^ati0tba<^ 
iDad matt fuc^t, ab, burc^ n>a^ tottb baffelbe 6ebingt, 
loai^ tiitti üor^cr bemtefen, ober gel^an iperben, e^e man 
bad, «OOS bewiefett, ober get^n toerbeit foS, bemtfen, 
ober t(}uu fann? SGBirb nad) bcr 5Babr()cit eineö ©a^ed 
d Abfragt, ober bie Sonflruaioit irgenb eiltet Sbjefted d 
berlangt, fo fragt ber aitufytifer tiod^ cfitem 6a$e, ober 
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£)6jccfc c, wo\yon d afc^anfle^ nad) hm ©a^e, ohctZ)^ 
ittit h, m'oon c abijangig fep^ uttb fofort, ci; 
eilte m ®a(e* a ^ t9ri<^er befomtHfi ^ ober einem Objefte ai^ 
n)c{ct)cö targefcgt tt)crbcn f anit , flcfanßt. ßr i(l ber 2Beg^ ^ 
m((^cit bie ^Um gingen, tDenn fte bte Slnflifung-etnet 
aufgäbe , ober ben 9mM einrt 8e^rfa6cd fn^tcn, wnb 
(Te fü()rten bie 3(na[t)P fo tt)cit jurucf/ bi^ flcauf folc^e 
Sttfgabett ober @i$e gelangten, welche in ben dkmm 
Un ol^ aufli^bar bargefleKt, ober 6ek9iefen werben» 

9fnf bem nnberen ffiecie ge^et man wn bem S3e(ann# 
ten aud, reibet Sefanntcd an S3efannte^, üerbtnbct ba^ 
eine mit bem anberen./ nnb leitet na(4 mtbetttetfelborett 

Siegeln neue 2Baf)rf)ci'ten baran^ ^er. Serferbe i(l ber 
äßeg^ ii>eld)en SucUbe^ in feinen (Elementen ging. @r i(i 
Stoingenb , nnb geftattet feinen 3n>etfel an ber SBa^r^ett 
bcö Jpcvgeleiteten. 2(ber er lä^t bod) einen SKangel an 
SSefriebigung )urud. 2)en jDenfenben befriebigt ed nic^t, 
)it erfennen , ba^ ^ bnrc^ Slneinanberrei ()en biefer ober 
jener ©a^e, biefer ober jener ©aß gefunben, biefc ober 
jene Slnfgabe anfgelifl werbe, }n erfahren ^ mi ankere 
geba(f)t ^aben , nnb biefed nad) ju benfen. @r loiH n>if^ 
fen, wie man erforfc^e, baß baö B^^f^^n^tttenfleKen biefer 
»nb jener ®d$e gerabe in biefer nnb jener Orbnnng jur 
(Srfenntniß jener neuen ftüatftfjcit notI)n>enbig fe^^ er will 
eigene $ln(td)ten «e^men, bie Setoeife Don <9i|en fe(b(i 
fiuben, (Td) üon ber Unn'd)Hgfert anberer ©dl^c burd) 
eigenei^ äiOt^bcnfen ^ttberjengett, felb^fldnbtg 3iuf gaben 
anjlofen lernen u* f« w« Cr mlnngt na(^ bem ÜBege ber 
(^r(iubung, naci) ber Sinoiyß^. 
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IffJt UtfptVLWQ urirb gertie auf ^(ato {ttrftc! gcfiif)rt. 9a(>^ 

fit^rt in feineu Collectionibus mathem^ticis ettt^ 

loetcfien bte @cf)rifrftt bed SIpoKotttu^ t>on ^erga ))or aKeti 
onbercn glait^eit. Leiber gnb t1e junt' i£i)etl k)er(o^ren 
flUflottditt» 2)0(^ (ittb mt^rert betfelbett bitrdf bnt ^retfl 

Btt ^en iDtc^rtgfien ber mtf bte yia^toüi ge{oiiim# 

itcn, ober n){eber l)cvgcjlettten ©d)riften ber ®riccf)cn^ 
iDCiAp tum ^tubium ber 9comctrifd)en Stttalyfid Dorjiig^ 
lief» brauchbar ^ ober tiacf^ ber geomctrifi^ # cutAlytifd^eii 

SRet^obc abgefaßt {inb , gehören : 

1) 3Jic 2)ata beö Sucfibe«. 2)i'efcl6ett (inb jwar fytif * 
t^etifcft obgefa^t^ aber fit ent^otttn eilte georbttete Sltfm« 
wctiflettuttg üon \!ef}rtal5cn, mclc()c ba^jcm'ge bav(j:gcn, toa9 
mit gemifeit gegebetuu geometrifdj^eiiDbiefte« gegeben teiv 
9ber benf^Iben ^ergeteäte loerbett f5mte, nitb leiffen 
bep^alb bei) ber Sfuflifung geometn'fd)er Slufgaben bi'e tt)e.^ 
fent(td)fteii 2)ieitfi:e. jDte /^geometrifc^eti Slufgabeit bjd Set« 
faffcrö ber t^ord'eßcnlDcu ©d)n'ft, n?clc^c in jwcp ©amm;? 
luttgen, äSerltn 1825, unb (Slbcrfeib lö2ö^ erfc^iejieit (iutv 
fo tüie feine Settraße }u ber Se^re t>oit beit pofTtit^n itnik 
negativen ©rogen, Sonn 18:u", liefern baDon tticfc S5e/ 
loetfe» Z)ie X)ata 0tib t)o.ti Steuern ^erou^egebeii loorbnt 
Jjon 5. gr* SEBurm,. SSerliti 1825* 

2) 2)ic ebenen Detter beö 5(>>oHontu(5 t)Ott ^crßit* 
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fAem^ttttfU bfcfer?m{e eine gen>iffeSigenfc^aft juFomnU, 
bicfe Sigenfc^aft aber auc^ (tinefli fünfte au^^olb ber# 
frfbett iugefcf)rie6en i^erben fattm 93e9 ber 9fuf[ofung 
Seometrtfc()er Stufgaben tfi oft t)Ott ber b^difl^^^ äBtcb« 
t^feit, fi»Ii^e Oertcr aufjufuc^cit, mb eui f>itsA fattii 
oI* flcfunben angcfc^cn werben , wenn jmct) Ocrter fir 
benfelbeit angegebeit toerbeu f ontteit* Slpotto.niu^ , biefet 
Stdiler itt ber anar^ttf^ett Aitnft^ legte in jener Gc^rift 
einen reid)en ©d)a(j t)on Sel)rfdi?en über bie Derter nie* 
ter* Seiber.fling btefe(6e wlobren. S)eni ©(ftarffinne 
bed großen fe^otHfc^en CJcomcterö, 3^o6crt ©nnfon, »er* 
banft man eine fc^r gluiflic^e äBieber^erjlettung^ t)on 
loeld^er' 3^^* SEBt(^. Camerer eäte bentf(ie bereU^rte 
Sbi^gabe geliefert ^at, Seipjtg 1796» 

< 

3) ©ieSÄcfier be*9fpolIonttt6 toon^erga de «eetioae 
detcrmlaata« 3n beufelben toerben fünfte einer geraben 
Stme, in I9e((^r onbere fünfte gegeben flitb^ fo hu 
(limmt, baß bicQuabratc, ober 9ie(f)tecfe, o«ö einigen 
burcf) bie gegebenen uub bie gefnc^ten fünfte bejlimmteii 
Segmenten^ ober aud gegebenen (inien itnb btefen®ig# 
tnenten^ 2^ ^cn Quabraten, cber 9Jed}tecfen auö ben 
Äbrigen Segmenten gegebene SSer^dttniffe \^0S>tvu 2)er 
»erfaffer b» fennt feine Scffrift, auf melcfje fid) utebr 
geometrifd)e Sfufgaben ber mannicbfaftigjlen Sfrt rebuci^ 
ten laffett^ a(« auf bie Aufgaben biefer ©c^rift 2)iefe(# 
bcn jTnb überbieg in gcomctrifcf)*=anal9tifd)cr SDiet^obc 
bebanbeU, iinb bie @(^rift .mu9 oI« eine äRuderfd^rift 
f&r folc^e Sebanblufig Don Aufgaben gelten* Sfud) ifl fTb 
in einer iPiifeiifc^aftttA^u £)i;bnung uub (yitematifdS^ea 
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flfter wttb neuer Seit wenige ©d)r{ften anftuweifcn tjat Sie 
. mar mlo^ren« S)em oben genannten @ci)otren, 91* @im^ 
fon^ t>etbatift matt eftte irtnftertiafte äBicberberfieKnng / 
welcbe bcr Scrfaffer b» in einer beutfd)en freien Searbei^ 
tittia tot So^r 1822 III SRo^i ^eronöflcgtben ^ot« 

4) I)ieS5uc{)cr beö SfpoKoniuö öon|)er9a desectione 
rattonb« 9(uc^ btefe Sd^rift u^ov lange Devlob^en« @f 
Itc^ernjeife fanb <Tcf) enblict) eine ara(^ifrf)c Ueberfel^nncj, 
metd^ ut bem htxiS^ivx Ojrforber g^Iebrlcn^ IBS» JpaUey, 
i 3« 1706 einen Ueberfe^er ev^It St^ ent^Aft etneSe^ 
ftanblung fofgenber Slnfgabc : »on einem gegebenen ^>unf te 
eine gerabe Stnte )tt {ie^n, ba^ bie^ twtfc^eii tb^en Hm^^ 
fc^nitt^^nnften mit jwe^ gegebenen geraben ?inien nnb 
ikDetj^cn in benfefben gegebenen ^nnften ttegenben^ @eg^ 
»ente ein gegebene^ Ser^ttni^ )n etnnnber boben } nnb 
i|l eine bcr 9}?u|Ierfcbriften , n>e(d)e i^rem 35crfaffer me*« 
0en ibrer clafßfcbeii analylifcb geontetrifcben ä3e^anb^ 

, Inng ben Stamen beS großen ©e^meter^ evtnarben. Qrtne 
beulM^eeaxbeitnngliefate berSSerf» b*$6v(in 1824* 

5) 25ie 8ncf)cr bet^ ?(peDfoniuö Don ^>crga de secironc 
«paiii. stm. ber ^orberge^enben if\ixaM, (anfenbe @cbrift 
Um bfe SIttfgabe: t^on einem gegebenen ^imfte eint 
gerabe ^inie burd) jme^ gegebene gerabe Linien jn 

baß bie, iifloif<^et; ben $ttr<^nttt^)»m(ten nnb )n>^9 
in biefen Sinieii gegcbetten ^nnften (iegenben, Segmente ^ 
ein bcr @5ro^e nacb gegebene^ d^cctangel einfjC^Ikßen.- 
Slttd^ ffe t(i verloren Mongen« ^ fonb ben iiene« 
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reu Scften ixpt9 ffiieber^erileBimseii, bit eilte wn beut 

S5erf. b., Qlbex^elb 1827^ We anbete t^on 91. tRii)ttt ^ 
^ol&erflabt iö2d^ 

6) ©le Sfic^er bed ST^Jotfomud twn ^erga (Je mch- 
natlonibiu, loeb^ glet(^f aUd t>er(Qi:e» gegangen n>arem 
Qie 6efcf)dfttgtcn flcf) mit ber Se^anblnng ber Sfnfgabe : 
t>ott einem gegefeenen ^mifte auö, burcf) ^we^ aubcrc tinieit^ 
efne geeobe Sinie in legen^ bat SUHfc^ btefe imitn 
fattcnbe Segment eine gegebene ®riße {)a6e. ®fe tt)urbc 
- Don )n>ei^ ®ecmetem^ S3nrron> unb ^ox^t^, n>ieber t)er» 
gedeKt« Sie Dorj&glfd^ere SBteber^erfteKung nMtfbe te* 
Sa^r 1823 uon bem ffierf. b. bem betttfcl)jett ^uWilum in 
eine« freiten ISeorbettHng vorgelegt 

* 

2)fc Sfnalpfi^ öerbiente jene t)o^e See^rmtg, mefc^ 
fte tut Ifltert^ume fanb^ obgleich fie i^r ^ott in Xagc 
md)t t)on allen ©eöeit, nametttlid^ nidft »on beneit, 
»)e(d>e bie ganje SRot^ematif in ben (Soleut fe^en ^ nnt 
bie &tmittie etwa« SRetieiigeorbnefe« gerfngfdyibigt 
be^anbefn, jn Xi)cil wtvb. ^omml man in eine @(^ute^ 
üt ti>e((^ev ber geometrifc^ Untoric^l nid^tf bläiitt, ttnl> 
liiert geHebe noixh^ fi> borf man fk^ borouf ve^nen^ 
bafi ber Unuxxid)t nic^t jwecfmdßi'g ert^ei'ft, namentlf^ 
bef anoiytifc^ @ang nicbt gel^Ang befolgt toixb^ Jkn 
ben iugenblirfycn ®ei(l fo ^6d)(i anjfe^enb anregenben unb 
befc^fttgenben Unterricbte in ber Geometrie auf geome« 
ttffd^ 0 analytifc^ SBBege Derfagt ffc^ fetti ea(enn»oIIer 
©d)ttler, %hx ben fünfti'gen ?e^rcr ffl barnm baö ©tubium 
ber a^«etn(^t> StnoCj^ wn ber ftn pcrften SGBtc^t^feft^ 
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rrit, faitn ffc freih'c?> ni&it geben. 3Bfe laffeit firf) attge^ 
»eine Sorfc^i^m gebmfeit, oKe tniglic^n geometrtf^eit 
dufgabrtt oiil^ttllftiif IHM, tooi matt katri(er gcfagi 
liat unb fagen mag ^ fann nur unbefriebigenb fe^m 
4Ent(l(i(^ @l9tbtitm ber 8coiitctrif(^^atia(t)tjfc^ett®cf^ri^» 
tctt ber äfften, tifb anberer in i^rem ©eijle Dcrfagten , 
ttebung unb eigene^ Xad^benfen« (inb bi^ (01(10 emt 



QNt ber 9hialpf(i tintt Ce^rfa^e^ ift ber SemfiT^ 
weif er nur bi'e nmgefel^rte Sfnalpfl^ mit ber Slnaly^ 
f!« einer Slnfgobe tüt- bie eonftmctfott fämt beut Oeioetfi^ 
flegeben, tjorau^gefe^t, baß aUe ®4$e, beren fid) bic 
Slnalyild bebtente, umgefe^rt ii>erben fiinnett* 3ß ^ie 
flnaftDfT^, wemt d gemad)t loerbeit foK, ju c, b, a auf> 
gefliegen, fo boOite^t bie Sonfhuction alted, toa^ bteStno^ 

üli itot^toeitbig stad^wiefe« Ifat, tiamettttid^ leg^ 
fe h, o bar, imb errtfil^ tebitrcl 4» 

UeMgend beutet bie Cottfhructtoit. burc^ bte Surd^ 

fd)nitt^punfte geraber unb frummer Sinien jwe^, ober 
tne^r Slufldfungen an« fo oft bte Slufgabe, atgebratfc^ 
tel^anbett/ auf eitte (8<eif^ittig M jweiteit, ober ctue^ 
ren ®rabe^ fö^rt unb cxteidjt baburrf) jene SJffgemein^eit, 
ml^ ber Salcul stur barbtetett wag. @o oft ba^er ein 
^ttufl bitn^ beii;Dut(4fd^nitt einer gerabeit ifitb ctite* 
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Mmiiti, ober imux ^cetfe btHimm tcixb, iü ber y»tiu 
SttTi^fc^nttt tit<4t gu tomimf^Ufftgeit, fonbern bie aiiNre 

Sluflofung bcr vorgelegten Sfufgabe, »efdfje bcr imtitj^ 

%mbü fidt, ba$ st, ober h, #ber c ititr mitcr ge« 

tt)iffen Oeb{itc|unc)en ccMtflrnM werben finnen^ fo folQt^ 
ba£[ aud) d nur mitev befonberet^^ebingnngen flatt finbc. 
S)tf ^ttmdnaHmt ffat biefe SMingun^en aufiufiu^eii^ 
namentlich bie Ser^altnifc ber iinmitte(6ar gfgcbene» 
®U^iti, unter tpclc^n d jlatt finben tann/ober bte 
(Srenjen ^ imterM^ bere» ge fU) l^oOen mAfTen ^ bamtt - 
d (latt ftnbeit fonnc, imd^juwcifen» ®ic ift ber 9f?atur 
ber @ac^ nac^ loteber anoiptifc^ ginbet fie nimlid^, 
ba9' ober ober e ttur unter gemiffenSoran^fe^un^ 
gen conftrmrt werben fännc, fb fi-4frf)t (ic nac}) ben 
SSerljdttniffeit ober (Umtm ber ttnniHelbar gegebenetr 
®ri^en, mtdjc burcf) jene ffiörauöfc^migcu bebingt- 
loerben, von kOfCli^r oifo tHi (Srfulbing, berfdten a^^ 
.^na^ 

jDie säten bebicnte» ffc^ 6ey bte^n (^rförfc^ngen nni^ 
ber Geometrie ^ mcf)t ber Xn'gonontefrie,. toetf ffe bte(e 

m<ht fannten. Sie (teUten gegebene 25ert)äItni(Xc burd) 
Suttctt^ ober gilAd^enr&nme bar« SCBa^ Mttben itii4^ bte« 

felbcn burd) 3iif)fen auöiubrucfcu , iDcatt baö größere- 
Sieqttemli^feit uob ^iif^aO^^MiiUitäfm&liüi äüurbe 
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H .ttidSft ebte dbiitHfdjt Sere^ritng ber Slttett tterrat|ett, 
toenn man ein 6e<|ttetitere* ^urfi^mttfel {ur fBe^attMittis 

geomctrifd)er Sfufgabcn blod barum ))crfc4mä^en looDtc, 
t»ett fie fh^ beffen tttc^ (ebteitteii, itnb bM tatm niä^t 
Jebi'enten, weit (Tc e<5 lu'djt fannten. SKan ^rt ja nod) 
niiiit auf, fic^ auf gcometrifc^em ^obeu ju bewegen^ 
betttt malt ffc^ ber ^ropotttoiteit bebiettt Sbi(^ Mcfi^ 
fle^prpn jur ©eometrie* 

Die ©etcrmi'nattott pflegte »Ott beit Sffttti ber 
Sonjiructioit uub unabhängig )oon berfctbeit gefuc{)t )ii 
li^erben* jDafle aud lyr tEpnfintcHott gemi^ttUc^ letcftler 
gcfunbcit n>irt), imb eine auö bicfer hergeleitete beut S3e^ 
»eife leichter ongeft^Ioffeu iperbeu fonu, aK eiue mtab* 
i()angig boit berfelbett gefunbette^ fo crfd)etitt ei ntc^t 
«liiiber angemejTctt, jle au^ ber ^onflruction ju bcbuci* 
rem SIuc^ f^at f&x Un, loelcber bie Sac^e fc^f tnd 
Sfuge faf5t, bte^?ogif nidljt^ bagegen ju ertnnerm @^ 
fragt (Td) aber, ob eine auf biefem SDSege gefunbene 2)e^ 
termtuattott eine allgemeine ®ttlttg{ett ^abe^ »omentltc^ 
fftr atte liiig(irf)eu ßoujiructioucn berfelbeu 3(ufgabe (iatt 
^e* jDie $rage loirb bmt einigen SKat^emalifern t)e(4 
itetnt, ben anbemt be|al)t« Surd) ^ofgeubet bftrfire edi 
außer ^mii^l gefegt kperben^ ba^ (ie bejahet mcrben 
»Äffe. 

SKan fe^e, eine Slnalyiiö einer Slufgabe tl^ne bor, 
bafi/ loem «l tfl, aud^ mm c tfl^ aud) unb^entt 
b fft, aud) a fci;, geige fTd) aber in ber ßoujlruction, 

ba$ d nur imter {etwfeo Sefc^r&nbtngen mrbeti ( jiute^ 
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fo folgt barau^^ ba§ and} d nur unter f^mi^tn, in bcr 
Z)etcnmitatiott feflin^Oettten^ SSer^ttriffen ber mmituw • 

bar gc(jc6cncnSe(limmunßöflücfc, fTc fetten n, berSiuf^ 
flobe pnbea {öiuie, €^ mnn m>n tfoitt^ 

5t^ut man nun bnrcf^ eine anber^ äSÜnalpfl^ bcrfelbcn 
Kufgabe bor, bat, t»eim d ifi> aitc^ ßr ^ fcyen^ 
unb jetgt |Tcf) (n ber ßonflructi'on, baß « nur unter gc^ . 
IDtffenSefc^rdnfungen, baß affo aud) d nur unter gemtfr 
fett, in ber DttenntttoHttii fefittMleUenbeit , Str^ttiiiffm 
bcr unmittelbar gegebenen 33c|T;immunge(lucfe n b^ar 
ätufgabe werbeti t&nue, unb mo|^e man anne^m^tt/ ba| 
btefe SSer(|intitfre iifc^t mit bett ou^ber etden Sonfirtt^ 

tiott ^geleimeti ibentifi:^ f^tt/ baß ftm m^n feyti 

m^ffe, (p tDurbeman anne^^^en i^ujfen, baß d, folglich 

.ouc^ unter ber SSebingung^ baß m^u fcip^ flatt ptu 

b€ti Mitite> unttt mlditi ei md) bem^tm^et (üefagteit 
Hu^t (lott finben fann«. 

9lmre (5rf)n'ftilcaer (cgch auf bie Set^rmtnatton 
itii^^ ben ge^^rigen ^ißert^. (gntwebcr erw&^ttea pe. i^rer 
gaf nti^t,^ ober ffe fuhren fe nid^t gn Cnbe^t. ober fie 
reben »on it)r erjl hinter beut 23ett)eife. ©ad erfle i|l 
ein grobem SBerfe^en, weit fie im 93en)cife bie SKealit^ ^ 
ber Sonflrncrtoii »oratiöfel^en , wetcfje er(l bitr(f( We J)e* 
terminarion bebingt tüivb» £>a^ gmeite ijl etwad ÜRau* 
get^fte^, mit bie 2etermiitation ed iflv i^el^e bieSeiM 
l)4ltniffe ber gegebeneu 8tücfe fc(lju(letten bat, unter to^^ 
(j^tt bie Stttfigob^ mogli4> mirb.} baö bxUU itmi C^cü^ 



Digitized by Googl 



iSiltiittit f)at, fe (attge nid^t Mt ICefcminafiM fKWt^, 
tinb o^ne i)crf)cr(]enciitnenc Sctcrmination üt bcmSSetüeife 
S3pratt6f€|iittgen gimac^t mxhm, mlü^t er^ bui^ kic' 

IDerSwri^ ^atbar}ttt(ttit, baß bn$rttfflabe®ettuge 

aefd)c^en fep. 3« t'ft" wan bamit bcrt Slnfang 

211 tnaf^en, baß matt teigt, fittbett, utttrr ben butc^ 
Me ^cfctnitsiation attgcgcbfitm Stor^AlMffett ober @rett^' 
jttt ber unmittelbar gcgcbenm ©roßm, bi'c Dbjcftc 

iDelc^e bie Sonftoucttoit bar)tt(egm l^at^ »irtttc^ 
ftatt. 2)a^ 9efcf)l[cf)t auf bem umgefc^rten 5ßcgc ber 
SDetcrmitiation. Unb banst wirb auf bem umgefe^lm 
SBcge ber Xnaf^fT^ S^jeigt, baß tittier^ jener (Brei^eit 
bie älufgabe toirflic^ aufgelojl, nmtntüdi d bargelegt 
mrbett fenK 

!Reuerc @c()riftjlcaer ^abcn hcijanput, ber fötmii 
fey Aber^&fflg , toeti er nitr bte Umfe^rung ber 9[tial9(Iö 

»dre l^inäuäufügcn : ^,unb ber Determination" — 
tntitäUe. @att) mit Unrecht, i»et( ({(^ ni^t üUt motl^ 
inatifc()e ®ä^e nmUtjvm fa^tn, ttid) bie 9ii(f)tigleit ber 
Umte^rung für ieben einjelnen @a^ benotefen loerbett 
muß. 2)ie Sifgei^ra bebarf be« Oeioetfe« ttt<^t, tCrit 
fic (Td) in S3cl}anblung ber ©feic^ungci; ^mf fclcfier 

btimt , tvelt^e umflefe^rl tonbeit fimieit. 3ii 
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<}cometrifcl)fn (Jittmicfcluitgin fcietcit gcrabc bie HnfgaSen 
ti'e mei(bii Sc^mtevtgfotett bar, in meb^cu ^te llitalygd 
<iuf ®a(^e ful)rt, t9ff<^ tt^t iimgefel)rt tMrkcti f jititett^ 
ttnb €d befpnbcrer Unter fuc^itngcn gur ^cflfleKung bet 
SBebutgMiigeii (eborf , unter micftett bie U»trl^nins fiott 
ftubm fonne, n^eldje^ tu eigenen Determinationen fn^rt» 
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tfMtixi^ ber (Summe ber @cf|enfel gur @ntiib(tttie, unb 
ber SBmfej ber ©pi^e, ober ein SBmfel au ber ©ruub^ 
(tttie, ober ber Uutetfc^teb ber SBinfel an ber ®ruublmie 
(jcflcben ijl. 

Setoeid« 

3|i itt bemDreiecfc BAC baöä>er{)d(trtie BA-hAC:CB 
gescbettv fo DerUngere mau BA , AG öber A f^inaui , 
bcfd)reibe aud A, aU SlRUtcrpunfte, mit AC, at^SHabm^, 
etuen ^eiö^ loeld^er bie £tuieu BA^ BC uub bte SSer^is 
lAugeruug toon BA öt £^ D fc^neibe^ moc^GAsasAB, 
ttub jicl)e bie geraten ünkn DC, GB, FC, AE. 

3fi; sttttt BAG ber gegebeue äQiuIel^ fo tfl BDGs» 
JBAC, affo BBC gegefien, fofglic^, ba BA+AC : 6B=a 
DB : BC, baö Drciccf BDC ber 2(vt nac^, mithin ber 
SBiufel ABC, fomtt ba^ Sreietf ABC ber Slr^nac^^ ge^ 
geben. 

3ft ABC:^DBC ber gegebene aBtnlel, fo ifl 2)reietf 
DBC beir STrt ttad^ gegeben, foIgHci) ber SEBinfel BDC, 
mithin auc^ BAC^2BDC, fomit Sreiecf BAC ber %xt 
tiac^ , fiegebem 

3(1 AGB gegeben, fo x% rnH BA-|.AC:CB=GC:CB, 
2)retecf GBC ber S(rt naci^, fomit äBtnfel CGB, mitlitt 
auc^ BACs2«CGB, bemita(^ Z)reietf BAC ber 9(rt nad^f 
gegeben. 

2 

* * 
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3(1 AGB-ABC gegeben, fo t|l AEG— ABGs^BAE, 
fomit BCF=iBAE, folglich and) DCB=R-+.BCF, mit^m 
Dreietf DBG ber Krt nadi, beiimad^ an<^ äBiitfet ABC, 
tntb.Z)re»(( ABC ber Sirt nad^, gegebem 

«e^rfafe 2/ (gig. 2.) 
(gin jDr€te(t ifl ber 3(rl; ttac^ gegeben/ ttoenu'ba^ 
Seri^dltntß b<r jDifereti} ber ®d^eitfe( {ur ®Vtttib({ttie, 
unb ber SßSinfel ber ©pilge, ober ein SCBinf c{ an ber (Srunb^ 
Ititte, ober ber Untcrfc^ieb ber äBinfel an ber ®rttnb« 
lütte gegeben tjl« , 

Sen>e{<« 

3fl tit bem Z)rete((e BAG t>ai äSer^Itnig B A— AG ; GB 
gegeben, fo fd)netbe man wtiBA We ?titieBAssAC «b, 
trage auf AG bie Sjmc EA=AB, unb Äiet)c bie geraben, 
Cttttett GD^ B& 

3ft nun BAC ber gegebene SBinfel , fo i|l BDC« 
R-i^SBAG, alfo gegeben, foIg«cf) ijl A BDC ber llrt 
nadj, mit^m aSfofel ABC, fdmit A ABG ber mnaOi, 
gegeben. 

3(i ABG gegeben, fo tfi A BDG ber m nad), alfo 
SBinfelBDC, foIgHd^ BAC=2(BDC— R), mit^wABAG 

ber älrt nad), gegeben* 

3fi AGB gegeben, fo iü BGB, foIgUc^ A BG£ ber . 
' m md), mithin BEG, fomit BAC=:2(R-E), bemnac^ 
A -BAG ber äirt nac^, gegeben. 

3|l ACB-^BG gegeben, fo iji 2DCB«AGB— ABG 
gegeben, alfo DGB, fomit A DGB ber m nad), fotg^ 
tid» ABG , bemnad) and) AGB ^ olfo A ABG ber m 
nadj, gegeben* 
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« 

«eftrfa^^S. fgi'.i. 3.) 

SBentt tit einem 2)rdec(e/ beffeti äBinfel an ber (»tnnh* 
«nie fpi^ (Tnb, ba'iS »erWtoig ber (Summe bcr edjctiM 
gu bcm Uuterfcljicbc ber, burcf) baö ^crpenbifei ber 
®|)i6e auf bte ®tmmnk gebübefett, ®egmeitte ber ©runb^ 
Httte, wnb ber SBinfel bcr ©pi'^e, ober cm aiBnifel ait 
bcr Oriinbrmie, ober bcr Uitterfc^ieb t>n mntü an ber 
®riiitbUtite flefleteit , fo ijl m Drriecf ber Sirt naci> 
flegebeif. 

3fi {|t ^ 2>rc{«fc BAC baö SBet^dltniß BA+AC: 
BD-DC, wenn AD tin ^tvpttibiSü auf bie ®ninblinte 
»d/ sefletot, fo 6rf4irdbe »an an« A afi WtttfyunUe 
mit AC, AB atö «Robien «reife, welche bte SBerrnnge» 
rungen »on BA, AC, CB, imb bu Stute BC in L, G, K, H 
fc^nefben, nnb jte^e bie gcrabtn «inten Lc, gk. 

5(1 nun BAC ber geflebene SBJinfel, fo lü LAC» 
2R— BAC, olfo gegeben, fb(g(^ LC«H_|BAC fle(je» 
be«, ttcnn We gerabe «nie LH gqogcn mirb, init()in 
BHL=R+|BAC flcge6en, olfo iß, bo BAh.AC:BD— DC 

=Lß : BH, ABHLberart nodj/ fowftgBfnftlABC, nnb 
A ABC bcr «rt nac^i, gegeben. 

SU ABC ber gegebene aßinfel, fo ift A LBH ber 
artna«^, forglti^ «BKnbf BHL, LHC=2R-ßiiL, lac=« 
8LHG, BAC=.2R-LAC gegeben, fomtt A ABC be« ätt 

gegeben. 

3(1 ACB gegeben, fo ijl aucfi GCR=2R— ACB 
9e3e6ett. Sa GC=CA+AB , K.C=BD-DC, fo ift 
OQCK., fomit.AGOK berirn imc^, affoSßinfel GK.C, 
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fbW GAB=2GK.C, mithin BA&=2a— GAB, bm« 

na4) A ABC bcr 9rt tta4l» gesd^en* 

Sil AGB— ABC ßegebett, fo t(l BAH««»AHC— ABC 
»AGB— ABC dtgtben, olfo BLH-iBAH, fo»tt A BLH 
ber Slrt nact», fofglict» OBittW ABC, bcmim^ «M(|^ AGB, 
tutb A bn 31rt aaäi, i^jbtxL 

(Sin t>tntä, beffm SBtnlel an bei ©runbrinte fptt^ 
ffnb, t(t ber 3(rt nad) gegefcett, «»emi bo« aSat^ftnift bt« 
Unterf^Kbe« beit ®rf)enfet jur Differcnj bcr , burd) ba« 
qjer^jmWfcl »on »et ®|»i$e- auf bie ©ruublmie 9e{>ttbe» 
te», ©efltnente bcr ©runblinic, uitb bcr®i«Wb«r®pi6</ 
ober ({it ^SMt^ an bn ©runblinie, ober ber Unterfc^ieb 
ber SOSinfel an ber (Sntnbtini« scgeieR Üt 

JScwetö- 

311 in bem t)reierfe BAC ba« 8of^It»i# BA— AC; 
BD— DG geflebe», fo befditeibc man au« A alö ÜKittctpnnfte 
mit bem Hefwere« ®d>e««el AC Oi 9labitt« einen Ärei«, 
»tld)et BC in H, BA unb iJ)re Seil&ijjemii« te K, L 
f<i>ne{be, ttiib jiejje bie ittaim ?tnien AH, HR, LC. 
Sjl Hun BAC ber flcgebetie fflöiW, fo iß BLC=JBAC, 
olfo BHR=BLC gegeben. Sa BA-AC : BD-DC 
WbBH, fo ijl ABKÜ Utm «ad), alfo äSinfei ABC, 
fomit A ABC ber 2(rt md) , gegeben, 

3(1 ABC gefleben, fo iü A K-BU berSfrt nad), alfo 
SBittfet BHK., folgtid» BLC-BHK, mithin BAC=2BLC, 
fowit A ABC ber Slrt nad), gegeben. ' 
• 3jlACBfle8rt««,f«> Ww«»« 
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tüpiantU mit tem fiv60etni @(^ettfel AB ali Stotiitö 
efnett ^rei^, mtc^et beii Mrlattgerteit tttrfen AG, BC {tt 

E begegne, «nb ^ie^c bie gcrabc Jiuic GE, fo ift 
GG : CEo^A— AG : BD— Da 2)a EGGaACB / fo iff 
A CGE ber S(rt nac^, alfoffiinfel CEG, fofglicf) BAC» 
2CEG, mithin A ABG ber ^xt nadi, gegebett. 

' 3fl AtilfeH-ABG gegeben, fo ifl, Moeitit bte gerobe 
ginie AE gejogen wirb, CAE=ACB— ABC, affoCGE= 
B-iCA£, fol^ A C0£ ber Mtt noc^, «tt^ui SBliM 
fer GCE, foOTit ACB«GEC, unb ABC, mft^ AW 

be( ^tt noii), gegeben« 

Se^tfab 5. (gig. &) 

Ciii Sreted, »eli^ed aa btt ®mnblüiie eütfit (lunt^ 
pfen SßCiifIrf l^at , t(l ber 9frt tradi gegeben , tventt ba< 
SBer^aÜnig ber ©umme ber ®d)cnfef ju ber (Summe ber, 
burd^ toi |>erf)enbt(el bon ber ®pibe auf bte berlingerte 
©runblirtie gebifbeten, ©egmente, unb ber SIBi'nfel ber 
@}fit}t, ober ein Sßütlel an ber ©rnnblime, ober ber 
Unter f^ieb ber SBMel an ber Srnnbifoie gegeben iff» 

S3ett)ei^. 

3fi in bemltredrfe.BAC ba< SSer^dUnifl BA^AQ 
BDh-DC gegeben, fo befc^reibe man au* A aU ^itUU 
t^tti mit AG aü Stabini einen «rei«, loeb^ bie «nie 
BA (tt K, bie aSerrdngcrungen i>on BA, BC in L, H 
fc^ni^ibe^ nnb ite^e bie geraben «tmen hJi, liL, fo ift 
BA-1-AC : BD-i-DCatilA : BU« ^ 

3(1 nutt BAC ber gegebene äöinfer, fo ift RHG« 
iBAG, alfb BHLi^-l-KilG, folglich A BUL ber SIrt 
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tia«, mtt^iti aBtnlel ABC, fpuut A AEC btt m ttad}, 
gegeben. 

3(1 ABC Der gegebene Sßüifel, fü tfl A LBH bcr 
«rt na*, alfo UBinfel BHL, folglich BtiK«BflL 
, tnit^in BAC=2BHK, fomit A ABC te «rt ftoi^ 

gegeben* 

S(l AGB gegeben, (0 be^ättdbt mn mi A aUaRUi» 

lefpuulte mit AB aU diatin^ einen Äreiö, weldjer bet 
Bnidngerien CA in (x, t>tt t)rr(&nget:ten BD in £ be^ 
geqne, wnb jiel>e We gerabe «nie GE, fo ifl^A^^AC: 
BD-hDC=-GC : CE. 1>a AGB gegeben ifl, fo tjl GCE== 
2K— AGB, alfo A GC£ Der S(rt nac^, folglich äBtnfcl 
GEC, imtl}in GAB=2GEC, fomit BAC«2R— GAB^ 
bemnai^ A ABC bev 9lrt nac^, gegebm 

Sfl ACB~ABC flcgeben, fo ift AGB— AEC1=»AGB— 

£AC. .' I . • 

ABC, wenn bic gerabe Sinie AE gejogen wirb, alfo ift 
.EAC, fo%«(^CGE«=iEAC, mithin AEGg berärt nad), 
fomit mnUl AGB, bewnac^ «td^ ABC, alfo A -^^^ 
ber ältt uac^i, 0egebett* 

' ' 8e^rfa6 6. (giß. 6.) 

ein Brefcrf , weldie« a)if btr ©mnbCinfe einen 
(bunpfen iöinfeJ l)at, i(l ber 3(rt nad) gegeben, wenn 
,bad aMpMtnif brt Untttf*iebed ber ©«enfel ju ber 
fSumme ber, burd) ba^ ^erpenbifef üon ber ®»)iöe auf 
We »erldngertt (Srnnbtittie gebilbeten, ©egmente, nnb 
ber ©infel ber &pi^c , ober ein SBftilef- an bei? ehrnnb^ 
«nie, ober ber Unterfi^ieb ber aBinfel an bcr ®runb- 
Uinie gegeben tfl« 
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4 « 

m 

3ft tu »tat ^ttltde BAC bad Scr^&ttni^ BA--AG: 

BD-t-DC gc(^cben, fo 6efd)rci6c man auö A aU SJlittel* 
))unfte tmt AG aU fStahiu^ einen ^retö^ tDelcfter bte 8mie 
BA in fefe BC in H fd^neibe, nnb stet)c bie 8inteKK 

3jl BAC t)cr gegebene ffimfef, fo ifl B11K=JBAC^ 
alfo, ba BA— AG : BD^-DG^KB : BH^ A BHK bfT 
«rt nad}, fofflfic^ aßinfel ABC, fomit A ABG ber Slrt 
naä), gegeben. 

3ft ABC ber gegebene SBBtnM^ fo ift A KBH ber 

m md), affo 3Bmfel KHB, fomit BAG«2KHB, miU 
kin A ABG ber Slrt nad^, gegeben« 

3{{ AGB gegeben, fo befci^retbe ntan aM A MWHU 
tcfpunfte mit AB aW 9tabiu^ einen Äreiö, mldjn bie 
Dertangertm AG, GB in £ fc^eibe, nnb giel^e bie ge«* 
raben ?inien GE , AE. 9?un tjl GC ; CE=BA— AC : 
BD+DG, olfo A GG£. ber ätrt nadi, folglich äQinfel 
GEG, ntit(tttBAC»2CiE;G, fomftABAC ber «vt itac^, 
gegeben. 

. 3(1 AGB— ABG gegeben, fo iü AGB.ABG»AGB.A£C 

«GAE, 

alfo GAE, folglid) CEG=R^|GAE, m{tt)itt A CGE 

ber Slrt nac^, üpnttt äBüttel GG£, alfo AGB,, nnb mit 
bemfelben ABC, fofgficft A ABC ber Slrt nadf, gegeben* 

Seftrfae 7. (gig- 70 

(Ein jDreietf iß ber Slrt naidt gegeben, wenn feine 
Letten arit^metifcf^ Vtoportiimtrt finb , nnb ein SBinfel, 
ober bet Unterfc^ieb tme^er äBinfel gegeben i(L 

ß 
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Dil b(e Seiten an't^metifcf) proportionirt finb, fo i(l 
biijJ 2Serf}aftni6 bcr Summe jwei)cr Seiten ^ur tn'tteu 
Seite flcgeben, ndmfid) =2:1. 3ff «tfo ein SSinfet, 
ober ber tlnterfd)ieb jwci)er SDBinfet gegeben, fo ift baö 
Srei'ecf bcr 2(rt nacf) gegeben. 



5ft ein füfcf)eöSre{ecf red)ttoinfefi'g, fo \)er^alten ficf^ 
bie Seiten, n)ie bie 3^f)^cn 3, 4, 5. 



(HCh-CA) cnc^CA)^ 

Sä CB— BA=BA— ac 
. fo i(l BC-hCA=2AB 
folg(id) oAB(BC-CA)=AB2 
mitf)in BC-CA=|AB 
bimmui) BC-*-CA— CBC— CA)i=2AB-JAB 



Sufaii. (gig. 7.) 



SSemeiö. 



Grö ift BC^~CA^J==AB2. 



2CA \=|AB 



fomit BA : AC=4 : 3 



alfo BA» : AC*=16 : 9 




mitt)in CB : BA=5 : 4 • 



fomit CB : BA : AC=5 : 4 : 3, 
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?ef|rfa^ 8. (gig. 8. a. K.) 

ein rcc{)tw{nfe[i',qeö Srciecf ijl bcr Htt waö) flcgc^ 
6cit, wenn feine edten ccomctrifrf) jjrojjcrticnivt ffnb. 

S e w c i ^. 
3(1 CB : BA=BA : AC 



fo i(lCB»: IBA» ; = JBA» : AC* 

^CB.BdI /CB.BD : BC.CD, mcnn ADB=R 

alfo CB : BD=BD : üä ^^^S-O. CAD 

3i'cf)t mauEG^BC, unb verlängert AD biö sumXJnrd)^ 
fdinittc mit berfetben in F, fo ift GE : EF=EF : FG. 
9iimmt man GE einer gegebenen gcrabcn finic gleid), 
fo läßt fid) bcr ^nnft F nacf) QL II. 11. ftnben, affo ift 

EF : FG 

BD : DC 
BA» : AC* 

forgKc^ and) BA : AC, fomit A ABC bcr SIrt nacf), 
gegeben. 

3ufa^. 

öcr^ärt flc^ EF : FG«— 1+^/5 : 3— v^S. 

2 c f) r f a e 9. (^ig. 9.) (cf. 25af a 66.) 

üBcnn ein SOBintel BAC eined Dreiecfeö BAC gegc^ 
bcn ift, fo ifl bad Ser^äftniß beö 3icd)tccfe6 bcr cinfd)ric^ 
ßenbcn Seiten BA , AC ju bcm 3ul)a(tc be6 Dreiccfc^ 
gegeben. 
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gÄttt man t)on bcm Snbpunffe C einer bcr «tafdjlic^? 
0enbrn (Seiten em |)erpeitbile( CD auf Ue.anbm, ober 
i^re Scrlditgeruttfl, fo i(l ' 

BA.AC : A^BCaBA^AC : 5^:^ 

«2AC : CD. 

ber ffimfel BAC gegeben, unb ADC=:R fo 
iü A Apc ber Sfrt ttoc^ ^ folglich bai 93er^(ttit$ 
AC : CD, mittfin audf bad Serf)drtnt9 3AG : CD^ fomit 
ba^^äici-^ätttti^ BA.AC : AABC gegeben. 

3»fÄ6 1. 

«8 ifi BA.AC : AABG»2 : m BAC. 

IDnrcf) btefen @a6 fönnen }undci)|i folgenbe ^ufgo^ 
toi aufgelöst toerben: ebt ^veiecf an (efc^retten, i^on 

tt>eld)em gegeben fe^en 

ber äBmfel ber epüii, 

«) bad SRec^tedF ber einfc^Ueßettben leiten, tmb 

1) hie ©runbUuie^ 

2) bie S^btic, 

3) baö ^crt)d(tniß ber Orunblmic jur S)iije , 

4) bie i @umme i ber ®ninblime unb , 

5) j aifjtreni \ 

6) bie V Summe / ber Duabrate ber @rttnb(i^ 

7) \ 2)i{Fereni i nie unb Jgyi^e. 
ßr^ 2)er ^dcfienranm , nnb 

1) eüte bcr bcn äBinfet ber Spi^e einfi^Ueßenben 
@etlett. 
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2) t>ai aSer^&UaijJ biefer ®etten,, 
. 3) hie t 9nmm ) bcvfetteii^ 

4) \ X)iffercttj J 

5) bie { @ttmtite i Ux Clttobrotc Utitlbtn, 

6) f 2)ijfereii§ i 

. Jb) t>a^ 9te(t)tecf bet im SBmfel ber @pi$e cütfc^lie^ 
genbctt Seiten^ 

1) ber g[d(f)enraum^ unb ber Unterf^ieb ber Süifcl 

an ber (äninblmie, 

2) bte®rmfbrittte, unb bte ^d^e; 

c) ber ^fdcf)cnraum ^ unb bie beu äßüifel ber Qfifie 
linfc^tie^cttben ©citen* 

«e!)rfafria (gifl. 100 (2)ttt 04» 65.) 

SÖeitti tit einem lDre(e(fe ettt SBtnfel gegeben Ifi^ fo 

f)at ber Untcrfc^ieb ber ©iintnte ber Cluabrate ber eins» 
fc^tie^enben @etten nnb bed Quabrated ber ^runblinie 
ju bemSn^aÜe bed Sreietfe^ ein gege^ene^ ^cr^dltnifl» 

/ »et»ei«, 

1) 3ü ber gegelene SBinfel ABQ<K, fo tfl, totnn 
i bem iSnb|)unfte A ber einen ber etnfd)({e^enben @ei^ 
len eut ^erpenbifel AD auf bie anb^re gcfdUt lotrb, 

* a(fo 2CB3D»AB'».*t^C'»— iip 

=4BD : DA. 
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bcr 5trt nacft, alfo ba6 83crl)4ltni^ BD : DV, folgfic^^ 

AB*-|-BC*— Gl* : AABC gegeben. 

S) 3ft ber g^ebette 9Bin(e( ABC>R^ fo {(i, totm 

\)on bem Snbpimfte A einer ber emfd)f{egenben leiten 
ein ^rmbttel AD auf bie SSerlongerung ber iinberen 
gefSBt wirb, 

A C* = AB a + BC« -f. 2 CB.BD 

alfo 2CB3D=:AC^— CAB^-f-ßC^) 

^ ) 

folgHidi AC»— CAB*-*.BC«) : AABC-2CB.BD : 

«4BD : DA, 

Z)a SB9itifeI ABD(»SR*^ABC) gegeben, dtt<4 ADB»Ii ifl^ 

fo i(l A ABD ber 2lrt nacf), alfo baö »cr^ättitig BD:DA^ 
folglich att(^ bad SSer^dttnig 4BD:DA, fomit AC^— 
CAB>4-Bq^) : AABG gegeben. 

ift AB^H-BG^^IaG» : AABC«4 : tan. ABC^ 

tt)ettnABCi<R; 

AG»-*<AB^-|-BC^> : AABC»4 : — tan. ABC, 

wenn ABC>B» 

äniitelfi bcefeö ©a^e^ (äffen fic^ nnter anberen foI<f 
gettbe Slufgaben feiert anflifen: etn^reierf ju 6ef(^reiben^ 
Dort »eldjent/ wen« man bie Seiten burcf) a, c, bic 
gegeilftberliegenben äßinlel bnrc^ A, B, G, bie ^i^^c burd^ 
Ii bejeidjrtct, gegeben feiert 

a) mmü A, 
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• ftt) ber Unterfd^teb ber Summe ber Quabrate ber 
, efttf(^(te(ki^ti Letten tmb M Ooiteatef brt 

®xmiünU, unb 
l)a 

3) a : h , 

4) a+h 

5) a— h 

7) a»— h«. . . 

n) ber $(dcf)euraum , unb 
l)b»+c» ^ 
M+c» : a» 

3) b*-+-ca+a* 

4) b»— c«-ha» 

5) b» ! a»— c» 

:i) ba^ SSer^dltntp ber ©runbltnie {uy .£)o^e , unb 

1) b»-^c» 

2) b*-+-c^+a*. 

-j) b*-t-c* : a% unb I 

1) a+h 

2) a— h . * 

3) a^H-h» 

4) a«— h». 

^) 2)cr Unterfdji'eb ber ©ummc ber Duabratc ber eiit^ 
fc^Itffeuben ®tiun unb be^ Qnabvüfee^ ber ®run6i( 

Urne, 

^> ber glacbeuraum/ unb ber Uuterfc^ieb ber SButfel 
<m ber ®runb(utie^ 

:j) bie.®rttub(üue, unb bie jjo^e: 
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iektiaa iL (gig.9.) 
SB«tii HnMMtt emc« ©reiecfeö 9egc6e» t(t/ fo ffat 
ber Untcrfd)i'cb ber ©ummc bcr Quabrafe ber emfc^ffe* 
tcnbcn (Btittn unb bed£tuabraM ber ©runblmie iu bem 

Kccfttecfe jener ©eiten eüt flegebene^ Ser^Aftniß- 

Scwefö» 

1) Sil ber gegebene äBmrerBAC<R, 

fo i(l BAa+AC»-Cß» : AABG»4AD : DC C8c^rf»10O 

«2AD : |DC; 
»ttn ül AABG : BA«AG«BG : 2GA (Se^rf. 90 

«|BG:CA 

Olfo i(lBAa+AC»— CB» : BA.AG«2DA : AC. 

2) 3fl ber «egetoie aOtttlel BAC>R^ 

fo i(l ßC»— (BA^-fAC*).: AABG=4AD ; DC(gc^rf.lOJ 

«r2AD:JDG; 
tft AABG : tiA«AG«irDC : 2GA 

«JDG : GA 

alfo ifl BCa— (BA=*4-AC») : BA.AC=t=2DA : AG. 

2)a beräBitifel MG gegeben tfl;, fo tü DAG, folg^ 
Hc^ ADAG ber 9frt nadf, mithin batfSet^&Itntf 2DA:AC^ 
fomit awd) bad Ser{)drtmß BA^-*-AC*-CB» : AAßC, 
Ober BG4— CBA^-l-AG^) : BA.AG gegeben* 

3ttfa» !• 

Cötjl^ tt)eim BAG<R, BA«+AC»— CB^ : AABG 

«2cos.BAG;l; 

nnb , menn bac>r, bg»«^(BA»^ag«) : aabg 

air2cos.DAC : 1 
»—2 cof^BAG : 1. 
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3ufa(} 2- 

Sin tiefen ®al5 fd)Iicßcn fic^ jundd}fl fotgcubc Huf« ' 
gaben an : ein Sreiecf jn befd^retben, in mek^em gcge^ 

ber SBinfel BAC, 

M) ber Uitterfdl^ieb ber @ntnme ber Qnabrate ber 
etnfcf)r{eßenbcn Setten, nnb 

1) 1) : c 

2) b^-c 

3) b-c 

a) bad gtec^tetf ber ben gegebenen ißinfel etnfd||Iie# 

^cnben Seiten, unb 

1) a 

2) b*+c« : a» 

• * 3) b^ + c^-Ha» 

' 4) b*-»-a*— c* . 
5) b» : a»— c»; 

:)) ba^ ä3erl)dltni$ ber einfc^Iießenben ©eiten, unb 

2) b^-4-a*— c^. 

f^y ber Unterfc^ieb ber @umme ber Ctuabratc ber ein^ 
fd)rtefienben 6etUn unb be< QnabraM ber (Srnnb* ' 
ivm, baö SÄec^tecf jener ©titen, unb ber Untere . 
fc^ieb ber äBinfel an ber (Shmubltme. 

«e^rfag 12. (Sig. 11.) C2)at« 67.) 

äBenn ein 3iBtn{cI BAC cinc^ X)rete<le^ gegeben tß^ 
fo ^ai ber Ueberfc^nf be« £lnabrate4 ber @d^enfelfnmme 
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A6er bai Ottobrot bev ©riutbtiiiie {u im ^nftaUt bed 
Sreietfrt du gegebene* Ser^äftnt^. 



SKmm^ wem mf ber Serl&ngmtng ))on BA bie £tme 

DA=AC^ iie^t bie gerabc Cinic DG, bereit SSerldngc* 
rtt»0 i»ott bev, ber iinit AC iKitraKel laufenben, Sinte 
BE in E gcfc^nfttcn »erbe, wrbtnbet A mit E burc^ bie 
Serabe Sinie A£, unb läßt »on A bie $er))enbife( 
BF, AH auf DE ^ab, fo ifi 



folglicf) CBA+AC>*«BE* 

»BF»+jFE* 

|EC»-2EaCF^FC* 
■iBCa + 1 EC(EC - 2CF) 

lECXD 



'iniÜ)itt (BA-hAC)*— BG*«EUCD 

fontit (BA+ÄC)*— BC*: AABC=EaCD: ( AAEC 

/ECAH 



5Da BAC ein gejebetter ffiinfcl i(l, fo ifl aud) ADII=« 
|BAG gegeben, bentnac^ AADH ber Sit nad^, f>lgUc^ 
ba« 33cr{)artniß 4DH : HA, mithin attcl) bad SBerIjäftmf 
CBA-i-AC)^^BC^ : AABC gegeben. 



IBemeid. 



DB : BE:«DA : AC 





«SGD ; AU 
«=4DH : HA. 
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I 

• 3ufa^ 1. 

& tfi (BA+AC)«— BC» : AAB&>i4 t Un. IBÄC. 

. . . ,3«fa6 2. ' . 

Strt bicfcn ©aft reiben jcc^ {imAc^fi folgenbe Slufgobm • 
Än: ritt S)r««f jtt tefcfjrribeHy fo l»elc^etit flegcten fci;en 
A) gBfrtfef BAC, 

a) bix Utbtxidju$ m Duobtatti ber ®(^ett(e(fttiiiiite 
46er bad Quabrat ber ©runbanie, unb, »cnn 
bie ©eitcn mit a, bie Jp j^e mit Ii beteic^^ 
net toerbeit, 

^ l)h ^ 

2) a : K 
4) a-h 
6) a»— h». 

O (b4-c)a-».a» 

2) b+c : a 

3) b-f-c-ha 

4) b+e— a 

5) (b-».c)a, 

6) b+c. 

' 1) Ii 

, 2) a : h 

3) a+h . . 

4) h 

* . r »ff 
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bm «reifet. 

1) H 

9) ber 9tabät4^ ht$ tUn flenattnteti Jtreife«* 

i) b-i-c— a, unb 

Oa:h^lttlb 

1) b+c ; a 

2) (b-Hc)a 

3) tb-»-c)»-f-a*. 
ay) b-t-c : Uttb 

1) a+h 

2) a— h 

3) aa-hh* 

4) a»— h». 

0 brr 9tabttt< betf in iai Srrfetf bcfc^teibtiibett 

Ärcifeö, uttb 
1) (b-fc)*— a» 
«) b-4»c : a 

3) a. • 
B) (b-i-c)»-.a% 

«) bcr grad)enrattm, unb bcr Uttterfc^icb ber SBiitfcI 

an bcr &xmUiniei 
^} a unb h« 

• ?e^rfa$ 13- (gifl. 110 CDat« 67. 3uf.) 

SBcttit ci'nSBi'nfef eincö 2)rci'ecfc^ gegeben fo ^at 
ber lUberf(f)u@ bc^ Cluabrated ber @i:unb(tnte über ba^ 
Ctiiabrat ber Sd^enfelbif ereni beut 3n^(itte be^ )Z)reM 
etfed ein gegebene^ äSer^&Ump* 
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g»«*t moit GA»AG, }tei)t bt^ gerabe ttittV G€, 

»erfdngcrt bfeferSc, m (cc ber SJerrdngerung t)on £B m 
K begegnet, fdttt auf fie bie gjerpenWW AH, BL, imb 
DerWttbet A, K. bitr«^ We gmbe Üxdt AJL, 

fo i(i Gß : BK=GA : AG 

arfo KB=:BG 

=BA— AG 

foiglid^ (BA— AG)a«BL«-h iL]^* 

)KC«— 2KC.CL+LG« 
=BGa--.^KC(2LG— CK) 
_ _ ^KGXG 

«rfeijm K.GXG«BC*— (BA— AG)» 
bemnac* BG*--(BA--AC)^- a ABG=^K.aCG: l A AkC 

, Ikc.am 

8 

«2GG : AM 
«4GM : MA. 

Da ber SBmfet ÖAC gegeben (ff, fo {ff gam(=|BAC> 
gegeben, alfo AGAM ber »rt na*, fo(gItc^ ba^ 
^dtoi(iGM:MA, ntft^tn aitc^ ba« Ser^Wtmß BG»^ 
(BA— A€)^ ; AABG gegeben* . 

3«fa& I. 

e« ift BC« - (BA-AC;)' ; AABC=.4 : cot. §BAC 

Bufag 2. 

Dur* tiiefcn @a$ tü bic Sfuflöfnitg fofgeitber na^e 
lifSenben »ufgaben gegeben : ein Sreitrf ju bef(^jrei6eB, 
«Ott wtW^m gegeben ft^en 
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▲) SBitttel BAC, 

«) a?— (b— c)«, unb . ' 

3) a+h 

5) a^h» 

1) a»4"(b— c)* • 

2) a : b — c 

4) a— (b— c) , / 

ö) aCb— c) , \ 

6) b— c. 

2) a:h 
^ 3) a+b 

4) a-h 

5) ber iHabiud be& in ba9 SttiecT {u befc{)rei(etibett 

a-*-b— c, tttib 

S) ber Siabitt« beö eben geitatttttoi Greife«. 

c) a+c— b, uub b. 

O a : b, tttib 
1} a : b— c 

3) a*4-(b— c)*» 
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9) • c, unb 

2) a— h . 

. 3) a^+h» 
4) a»— 

f> ber Slabtit« btf in baf Z^vrictf su befdirefbcnbot 

Äreifeö, unb 

1) a«— (b— c)* 

2) ajb— c ^ 

3) a. 

B) a»— (b— c)*^ ^ 

1) ber gläcftenraum, unb bcr Uutcrfc^icb bcr aBiu«» 
(el an ber ©runbUnie} 
. 2) a rnib Ii» 

4Jej>.rfa6 14. (gig^ 11.) ' 

98enn ein SBtnfel BAC etneö ^reiecTe^ gegeben if, 
f4> l^at ber Ueberfd^tt^ bed CUtabroM ber ®c4en(e[fumtiie 
46er baö Duabrat ber gegenuberliegenben Seite 311 bem 
Ueberfd^uffe bed Ouabroted biefer @ette &ber bad Clito^ 
brat ber Gc^enfelbiferens ein gegebene« Ser^ftlMf* 

S3ett)et«. . 

ijl CBA+AQ^-BC^AABC«4DH : HA 

ni4AM : MG (8efyrfa20 
AABC ; BC^^(BA^AC )ft«4AM : MG (?e^rf,13.) 

«Ifo (BA+AC)«— BC«:BC»-(BA— A<y-Bl6.AMaaiG*4 

Sa äBiufel BAC, alfo andi GAM(-b$BAC) gegeben ift^ 

fo tfi A nac^ , alfo baö aSer^attniß 

f 
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AM : MG, fomti aud) ba^ 93er^(lm^ (BA+AC)'— BG«: 
BC«— (BA— AC)* flegcbem 



(gd i|l (BA-f.ACj«-BC*:BC«.CBA.AC)'=16:lcm|B/iC» 



S(iiö hicUm ®a^c ergeben iTcf^ jiinftcf)(l bie aufl6fun< 
gen folgeuber Slufgaben: ein 2)rcuc( )m befci^reiben, Doit 
loelcf^cm gegeben fei)fit 
. A) ffiinfd IJAC, 

3) a(b-c) 

4) a+b — c ^ i . ' 

5) a— b-l-c* • 

ß) a«--(b-c)a, tUtb 
O (b-»-c)^-*-aa 

23b4-c:a , 

3) (b+c)a 

4) b-^c4-a 
ö) b-f-c— a. 

B) (b-i-c)a-.a2^ ^»--(b-c)* , unb bcr Unterfctjüb 
ber äBinfel an bor a« 



«ct|rfa$ 15* ($10.120 

^Beim ein* SBinfel BAC cme^ 2)merfeö gegeben 
fi» ^ ber Ucberfc^tt^ M Ctuabrate^ b€r ©c^enfeifumme 



3ufae 1. 
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über l)aö Öiiabrat bcr ®egciifcitc ju bem tRcdjtedi Ut 
@dtuäel eilt geflebened SBer^ätttitf » 



6(^netbet ntoit mtf btt SerlAitsmmg ^^st BA We 

«mic DA=»AC ab, ^icht bi'e gerate ^inU DC, uub (d^ 
auf biefeii^ iod $e):))ntbi(el A]E* ^eraf^^.fi^ ift i ' 
CBA-4-AC)-— BC^ : AABG«4BF : 1 A ^ 

CAHairHÄE^ ober LAH 

=HAE ; 

=4AC :GH CCtVI. 3.) 
(Ed t{l aber : BA^ACe^EC : 2CA 

Otfo (BA^-AC)*— BC*:BA.AC=2EC : CH 

«2(GAiAE) : CA. 

< 

35a2DmfcrBAC gegeben t(I, fo ift AEAC berSTrt md^, 
folglich bod äSer^aUntfi £A : AG^ mitlitt Ott« hai 9kt0 
Wtni9 2(CA-*;;AE):AC, fowft fca«»er^dftniß(BA^-AC)« 
— BC* : BA.AC geflebeii. 

3ttfa<» 1. 

iji CBA4-AC)*-BC* ; BA.AC=2a±cos. CAE) : l 

sS(l-i«qos.BAG) : 1 



«4 COS. |BAC : 1. 

Sttfaft 2. ; 

auf biefen ©aß laffcn jtcft gundd)!! bie Sluffofungen 
folgenbev aufgabeti itträcf^^rett : ein Sveiecf befc^tef^ 

bcn, t)on melc^em gegeben fei^crt • 
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A) bcr JfBinfcI BAC, 
a) (b+c)*— a* ^ ttttb 

2) I* : c I , 

3) b—c 

4) b* + c« i \ ' 

6) b»— • 

r 

ß) b.c, unb ♦ " ; ' 

1) Cb+c)*4.a* 

2) b+c : a 

3) (b+c> ^ ' 
• 4) b+c+a 

5) b-Hc—a* • * 
y) c — a^ b. 

Vi) Cb+c)»— a», b.c, uttb Ut Uitterfd^ieb bcr äBitifrf 
^ «n (er @ntttbKme. 

Sc^irfaö 16. (^ifl* 13.). 

SGBenit ein Srci'ecf BAC einen gegebenen SBinfel BAC 
l^at, fo ^at ber Ueberfct^uß beö ^abratcd ber ©egettfette 
Aber ha€ Otmhtat ber ©dienfelbffferenj ju bcm 3?e(^tc(fe - 

@^ntiM man «)oit BA bie iinU I)A»AG ab, fdBl 

auf bfe Serbinbungörinic CD baö ^cr^cnbifcl AF, auf 
AB ba^ ^erpenbifel G£, f^albixt ben S^ebcitmmM be« 
mMM CAE, mm BAC<R, bett SBStitfet GAE fctb|l, 

mnn ßAC>R, bwrd) bic gcrabc Sinic All, weWjc bic 

1 • 
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SScrlattgeruttg ^on G£, ober bu iinic G£ fell^(|^ in 11 
fc^itctbe, fo Iii 

BC*— <BA-AC)a ; /^ÄBC=4DF : FA 

. , =4AE:EH 

«=4AC:CH («.VI.3.)- 
iji aber A ABC : AB.BC= EC : 2CA 

.«aEC:4CA 

» ^ ' 

Olfo BC'^-.CBA— AC)«:AB«BC:»2EG : CH 

=:2(CAqi:AE) : CA. 

Ca mnM BAC gcgcbcit ifl, fo i'fl A CAE ber «rt tta*, 
flffo bad 2ßcrf)a(tniß CA : AE, fol^ad) aurf) baö SScrbdlJ* 
stie SCGA^ilAE) : CA , fomit ha$ SkttjUtm^ BC^ 
CBA— AG}« : Ati3C gegebett. 

(gd iji BC»-r-(BA--AC)^:AB.ßG=2(lHK cos. CAE) : i 

««2(1— COS. GAB): 1 

«4.sin.iBAG : 

3ufaö 2. 

Sluf biefen Sali rcbucirt ftcf) bic 3(uflofung füfgcn:^ 
ber Sfuf^aben : ein 2>reie(( }u befd^reibeit, loon meinem 
gegeben fc^eit • - 

A) äSinfet BAG, 

a) a*~Ci>-c)^, Uttb 

2) b;c ^ 

3) b+c ; 
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5) b^— 

ß)h.c,nnb ' 

1) a^H-(b— C)» 

2) a : b— c 

3) a(b-c) 

4) a-fb— e . 

6) a-4-c— b* . * . . 
y) aH-c, b. ' ' 

B) a*-cb— c)^, b.c, utib ber UttUrfc^ieb beräBmfcI 
Ott ber ®tttttbtiiite* 

«e^rfaß 17- (gig. 9. a, b.) 

SEBeitit ein 9Bi'nfe( BA.C eitteö Srciccfe^ gegeben ifl, 
fo bat bcr Uebcrfdjuß bcö £luabratcö ber ©d^cnfrlfumme 
iber bad Ctuabrat ber ®runb(titte gu bemUnterfc^tebe ber 
©umme ber Quabrate ber ®ti)enfcr unb beö Ouabrated 
/ ber ®xmh,lme ein gegebene^ SSer^dUnip* 

Semetd« 

(Ed Iii b^+c»— aa:2bc=DA : AC (8e^rf.llO Cgig-aO 
Olfo b^-hc^-f-2bc-.^^l : b^-f-c^— a^ssCA-t-AD:DA 

eben fo ijl a^~(b*+c2) : 2bc=DA : AC (2ct)rf. 11.) 

• (r^^^.b.j 

Olfo 2bc— a*+b«+ca|:a»-(b»+c*)— CA AD:DA« 

aßtnfer BAC gcflcben ijl, fo ijl AACD ber 8(rt 
/ folglich bad äSeri^dUniß CA : AD ^ mü^tn au<4 
bo« aSer^dltniß CA±AD : DA , fomit ba^ SSer^altniß 
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3ttfa$ 1. 

flfd tjl (b4-c)»-a»:b»-*-c»— a««l-i*co8.BAC:co8.BAC 

»2 COS. j^BAC:cos«BA(4 
linb (b*«-c)*— a«:a»— (b»-fc«)asl— co8.CAD:co8.CAP 

' =5= H- COS. B AC:— cos.B AC 

8a92cos.|BAC ; — co8.BAC 
Sufafe 2- 

auf tiefen ea§ cjrunten ffd) cinfad)e Siuflofunt^eii 
folgenbcir Aufgaben: ein2)rae(f ju befc^mben / )oon nocU 
cfyem gegeben fc^cit 

A) ai;inM lue, 

») (b+c)*— a», Uttb 

1) b*^-c»Va» 

3) b»— c*+a* 

2) b+c : a 

3) b+c+a 

4) b-*-c — a 
ö) (b+c)a. 

B) (b+c)^~a% ^b^+c--a^ / uub ber Uiucrfc^ieb 

6er aBt'nlel att bet ©runUinte. 



Digitized by Google 



aBettit dtt SSinUl BAC dned SreiecTed gefle6en tft/ 
fo f^at ber IIe6erf(f)uf be^ Quobrate^ ber-^cgenfetlc &6er 

baö Quabrat ber ®cf)cnfcIl)iflFercnj ju bcm Untcrfd)iebe 
ber ©ittmite ber Ouabrate ber @(^en(el itnb M QuabtOß 

M tei; ©egenfeite ein gcgcbcucd 3Ser[}dItniß. 

Seioeid. 

ift (gia* b^+c»— aa:2b.c=DA:AC C8e^rf* ll.j j 
^tfo 2be— b*— c»-».a»i : b«+c»— a»s=CA— AD : DA 

«ben focgifl.bO a»-(b«+ca):2Kc=DA:AC (?c^rf. 11,> 

atfo a*— (ba-i-ca)+2bci : a»— Cb*-*-c2)==CA-*-AD:DA. 

a»— (b-c)* i I 

a)a ber SBiitfet BAC gegebett, fo tfl A ADO ber S(rt 
itacf), alfo bad SSer^Utnifl DA:AG^ fo(g(t(^ a»(^ baft 

SScil)iUtni'f CA^TAD : DA, fomit baö aScrf|dItntg — . | 
(b— c)» : b*-*-c*— a»^ ober a*-Hb— c)» : a»- (b*-*.c*J 

i(l a'— (b-c)* : b*+ca— a2=l— cos.BAC : cos.BAG 

sssScosTpAC* :co8.BAC. 

a>— <1> - c)* : a» -.(b*+c*)s= l+co8.CAD : cos.CAD 

=sl— cos.BAG : — cpsJSAC 

^ 2cos. A — cos.BAa 

« 
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Sfit fcitfeil ©0^ fnupfctt (Icf| Uidjt bic auflöfttttgeii 
fofgenber Slufgaben; emjpreiecf ^m^^ 

• A)aBmfeI BAC,- ^; 



l^ij^H*»- , . - • ■ ' ■ ■ • . ..." 
4) b»: c»— t ^ 

1) a«-f-Cb— c)» 

2) a ; b—ic ^ 

3) a-#-b-— c 

4) a— l>+c 

5) aÖ>— c)* . 

B) a*-.(b-c)^ ib»4.c*^» ^ ttrtb ber UiUcrf^icb 

ber SQmfel an. ber &mbüm* 

«et>rf aft 19- (Sig. 14- a. bo (cf. Data ©afi I.) 

aOetttt öt einem SretedFe ÄBG ber SOBinfcI BAC bcr 
®pf§c, unb baö SSerMrtm'ß ber ©runblmfe BC jur ^ft^ 
AD gegeben iii, fo iii hai 23reiec(. ber üvt nac^ gegeben* 

SeiDei«. 

SKan befc^reibe nm bad Sreietf einen Stti^, nnb 
jie^e burrfi bi'e ©^5{§e A eine gerabc iinic, bcr ©runbKm'c 
VaradeL Seru^rl biefelbe ben^etö (gig. a.), fp iß iai 
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2)rmtf glei4fc^cttfeli0, foIgliA ^ tocgeti M geoebnteii 

2Bmfef^ ber <5p{(3c ba^ Sreiccf ber 3(rr nad) gegeben. 
Gc^netbet fie ben jfreit^ c^ig. b«) in bem9>unfte J^, uub 
lä^t man Dott bjed Sttti^ti Wtttipmtix O bad ^crpetibu 
fef OE auf BC tizxab, mld)c^ AL m K fcfinci'bc, fo 
ifl K£ : BG^ a(fo auc^ K£ : £B gegebem Za, mmt 
Wc gerabc ?ime ßO gejogen ttfrb, BÖE«BAC i(l, fe 
i'd A BOE ber Slrt nacfj, alfo BE : EO, mitf^m and} ' 
KE : £0, folglich KO : 0£^ itttb mit £0 : OB gegeißelt 
Iii, RO : .OB 

I OA, toettn bie gerobe ünU OA gejogett toith, 
fomtt ALOK ber 9(rt nad», bemnad^ and^ ber aBtnfeC 

AOK gegeben* ^kijt man bie gerabe Sinie LC, fo ifl 
ACL )^AO}L, (Ufo tft ber Unterfd^teb ber äBittlef 
AGB— iBCLV 



Ott ber ®rttttbltme^ ittib, »et! t^re @iiimiie gegelen tft, 

lieber berfeI6en, fouut A ^BG ber Slrt nad), gegeben. 



Senn tit einem Sreiecfe AEG em äBtntel ß an ber 
SntttbHnte, uttb bad S8erf|dltnig ber ^>6f)c AD gwr ©runb^» 
Itnie BG gegeben ifl, fo iil baö X)reied ber 3lrl noc^. 
gegefeeit 



Sa B gegeben tfl, fo tfi A ABD ber SIrt ttadi, alf» 

bad Scrf)dfhuß BA : AD gegeben. ^ Sa AD : BC gcße^ 
ben tfl, fo iji AB : BC, mithin AABC ber äirt nac^. 



ABC 




«e^rfa« 20. (Sig* 14. b.) 



Sewetd« 



gegeben. 
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IBBettit AD uttter irgenb einem gegebenen äßinfel an 
bU @vmMnie gciogen, mb ba^ Scr^dftniß AD : BC 
mOm 1(1, fo tjl A ABC bor STrt mdi gegeben- 

«e^rfa§ 21. 14. b.) 

SEBenn in einem Sreicde ter Utilerfct^ieb ber äBuifel 
Ott ber OmnWuite, tmb ba« »erf^Äffniß Der ^^6()e sur 
OrunMmie ßegetcn tflt, fo if^ ba^ Srei'ecf ber älrt na«, 

Scwefö. 

SBenti ein Stxü^ um ba^ »reierf bef(f»rte6<it , bi'e 
®ef^ne AL#BC gemalt, bte gerate ^ink LC gebogen, 
ber SKittcrpuiift o mit ben fünften L burdS^ We g^^ 
rabeit «üiteiiLO, OB »erliiilpf», ba«, Me&'itfeit BC, AL 
öl K fc^ndbeiibe, ^erpcnbifel OE anf BC gefaßt, auäf 
BK geiogen loirb, fo tft LO£.»ACL 

ACB^l BCL 

Ubc 



mithin LOi : OR gcaeku. 



olfo td LOK. flcgeteit, forgfic^ i(i ALOK btr na*, 
LO 
BO 

Z>a ID) : BC flfgcben fo jji auA KE : Eß, 
KEJ ' 

bemM«^> A JiBB bev Sftrt xmSc, , fomit aBinler bkei , 

BKOl 

offo A BOK bf r 2lrt «ad), folglich) äBütfci BOK, mtt^ttt 
BOfil, foMtt ACB+ABC, bemnat^» AGB, ABC, alfo 

B AC f ' * . 

AABC bur »rt noi^, segebett. 
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^drtiii^ Der Oruubameiur ^)i^c, uitb ba* Berptnig 
btt Summe ber^Quotrate ber @(^eulel ium CUiabrotc 
ber ©rmiblinie a^fl^^e» ijt. * ' : - 

2)a BA^^-AC* ; BC* fleflrteii ift, fo wenn ba^ 
S5crf|dftn(g em »«rpttii^ bc« gräßcten jum fCdiierai iH, 
BA^-i-AC*— CB»:BC^ a^flcbcm 

Da BC:AD^ . 
alfo ßC-rBOAD ^^^^^^^ ,jj BA*4-AG» 

_CBa j alfp beräBüiW BAC, mül)m AABC 

\ (AABC) • - > ' i 

ber ffrt md), gcgcbe». 

3(1 baö SSerbärtmg cm SScrljdltin'ß bcd ficincrcu jum 
ßtpßereti, fi» t(i CB»— (BA»-*.AC*);BC» gegebe», 
2)a aud) BG* : A ABC flegcb^n ift , 

■ , * 

fo iji CB^— (BA^-hAÖ*): A ABC 
frtflßc^ audj bct. ffiittfel ber ©pifei^ fomit A ABC bcr 
5lrt naij, gegeben. ' ^' 

®n breitet tfi bcr Slrt tia4) gegebtti, wenn tai 
^artniß bcr @r«inblü!ie stir ^B^c/ «nb ba« »w^tni# 
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Sa BA4-AC:CD gcgcBcn ijl, fo i'(l 
(BA+AC)^ : CD» 

arfo (BA4-ACj«-^CB2:BC» gegeben. 

2a BC : AD 

iolQÜd) and) BC» : gegeben 



tttitf)in ber Siiinfef ber ©pitjc , fomit A ABC ber Slrt 
nac^, gegeben. 



(Sin ©reiecf i(l ber 3(rt nacf) gegeben, wenn baö 
Ser^ÄItniß ber ©runbnm'e jur S^itjc^ wnb baö Ser^ärt^ 
niß ber ©c^enfelbifferenj jur ©runbKnie gegeben ffnb. 

" I^g BC : BA-AC g egeben ifl, 
fo i(l BC^ : CBA-~AC) ^ 

alfo BC*— (BA— AC)» : Cß» gegeben. 

2a BC : AD \ 



(AABC ) J gegeben i'p, 
fo fjl BC^-(BA— AC)^ : A ABC, fomi't berSeBinfel ber 
©piße, fofglid) baö Srei'ecf ber 2lrt md), gegeben. 

4 




«c^rfae 24. (gig. 16.) 
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8cf)Vfa(^ 26- (gig. 15.) 

(Sin SrcUcf ABC t(i ber 9iH nad^ sedeben , mnn 
t)cr SBinfel BAC fccr ®»5i(?e, imb ba« »crf)aJttti{l fce« 
Duabrated ber ^ö^e AD ju bem äteij^tccfe aud beit @efl^ 
mentcn BD^ DG ber ®rtinbUiHe gcgebett tft« 

8efd)rei6t mait lim ba^ ^^rcicrf einen ^tM, beffett 
aRttteI|)tttt&: üi O fc|>, Dcrldngcrt baö ^crpcnbiW AD 
hü jum ©ttrd)fcf)nitte be» ^mifeft iit 

fo i(i AD.DE=BD.DC 

■" ■ II ■«««^■11 11-11. I ■■ - ^ 

alfo ijl AD* : AD.DEI flcgebett/ . V 
AD : DE i 

foIft(t(4 4D : «AD— DE 

l 2DG, wenn OGA»R} 

mithin AD : DG 

fomCt AG: JGD 

)0P, l»rmiOPB=R; 

Segeien» 

. BAC gegeben i'|i, fo {(t BOP(c=BAC) gegeben, 
alfo i(l A BOP bcv äln «ad), folglicf) PO : OB, miü)in 
GA^:OBl gegeben, 

OR:OAJ, wenn bie ecl)nc ALi^BC, OKA=R ifl 
bemnac^ ifl A AOK ber äirt mdt, aifo AOK ) gege^» 

LOA V 

AGB— ABC) 

len. Zki an« ACB^ABG gegeben ifl, fo finb AGB, 
ABC, alfo ifl A ABC ber 9fn nadj, gegeben. • 
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. 8c^rfnö26. (gig. 15.) (Dnt. 800 

» 

. Hin ©rcfcrf i|l ber SIrt' mdi ßcgcbctt , n>eitn bcr 
SBmfrf BAG t)cv Spifec, unb baö SScrljaftiuß bcö Mcc^N 

^ bev @c^eiife( J}A, f G J^.bmQ^^^ btr ^irmtMinic: 



Z)a ber SEBiitfel ber @)>i$e QCQcicn ifl, fo t|i ba< 

BA.AC^ABAG ,> 

a(fo auc^ BA.AC : BaAD gegeben, loetilt 2ADB»A; 
Da BA.AC :BC* gcgebcft • 

fo BC» : BC.ADJ 

BC :AD i gegcb^ii^ alfo,AA9C.bcr 
8rt md) segebem ► ^ 

te^tfa^ 2l (gffl. 15.) ;*^Vf ' ' 

Ciit Z)m'ecf ift ber Xrt Hacb dcgcBett^ «Mm fetof 
Seiten gcomctrifd) proportionirt finb, unb bcr, bcr mitU 
Uttn @ette gegenlbevtifgcnbe, äOurfel gegeben ifi.« 



„ . AB BCoBG : CA f ' 

tb {(i BA;A€«BC» ' ^ 

folglich BA.AG : BC»«l : i, atfo iii ba« Ser^lmt# 

be^ 9ted)tecfcö bcr ©cf)enfcJ jum Clnabratc bcr ©runb^ 
linie gegeben. S)a auc^ ber äQmfet BAC gegeben. fo. 
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« 

«c^rfal} 28- Cgig. IG.) (Sata ©afe K.) 

Sm iJreiccf ABC tfl ber 9frt nacf) (^cgebcit, wenn 
bcr iBüifct BAC bcr ©pi'^e, «nb baö Scrfeaftnig berScg^ 
mettle BD, DO @ntnb(titie m^im iß/ in welche 
' bi'cfefbe burd) eine, unter einem gegebenen SDBinfel AÖB 
au fie fleiogene, gevabe Sütie get^eiU loirb, 

fbtxotii. 

' S5efd)m6t man um baö 2)reiecf . einen Äveiö, beffen 
3Rittelpttnft in £ fey, itttb {te^t bie gorabett hinten B£, 
EC, fo i(lBEC=2BAC, alfo gegeben» a5aatt(f|BE=EC, 
fo ijl ABEC ber STrt nad), alfo fowo!)! EBC, alö baö 
Ser^aftittf £B:BG gegeben. 2>a BD:DG gegeben ifl , fo 
tfl DB:BC, fofglid) and) EB:BD, m{tf)in AEBD ber Sfrt 
nac^, fomii: fomo^I BE i : ED, atö BED uub EDB, bem^ 

A£l 

nad) ancfi EDA , arfo A AED ber art nad^ , forglic^ 
AED, unb mii DEC=CEB~BED, awfl AEC, fomtt 

ABCa:|A£G, bemniu^ A ABC ber $(rf naöi, gegeben. 
• «ej^tfafe 29. Ciifl. 17.) • 

din J^reiec? ABC ift berStrt nad) gegeben, wenn ber 
Untcrfc^ieb ber OQinfel AGB, ABC an ber ©runbltttte BG, 
nnb bad Seri)&(nit0 ber, bnrc^ hai ^rpenbtfel AD 9ott 
ber Spi^c A auf bie ©rnnblinie gebilbcten, Segmente 
AD, DG ber ®runblime gegeben iji. 

8eioet6. 

3fl AGB > ABC, fo i(l and) BA> AC, alfo BD>DC. 

möit man £DaDG, )ie§t bie gerabe «inte A£, f&Ot 
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fluf tic aScrläitgcntug berfctbca tiaö ^evjjenbifcl BF, unb 
auf AC bad ^pcrpenbifcl BG, fo i(t BAF=iAECj— ABC, 

al\o tflBAF gegeben, fergrid> ABAF ber S(rt iiad), mit* 
l)in bad $8erl)äfrnif? AB:BF gegeben. 

Sa BD;DC gegeben i'fl, fü i|lBD-*-I>C : BD— DC 

CB : BE 
GB : BF 

gegeben, bemnacf) aiicf) baö SerfjAftniß AB:BG, feniit 
BAC, aiio oud) ACB4-ABC, forgh'd) fomol)l ACü, 
ABC, m{tl)üi A ABC ber 5lrt nad), gegeben. 

?e[)rfa^ 30, (gig. 18.) 

SttKt) 2) reiecfc ABC, abc jlnb einanber A^nli'cf), mnn 
bie Scrf)d(tni{fe ber ©d)enfer BA «üb AC, bu nnb ac, 
unb bi'c SBerböItm'fl'e ber ©rwnblini'en imb ^^cf)en BC, AD, 
i^nb bc, ad efnanber gleicj) jlnb* 

35 c m c { 

^Jladtjt man CAE=r=ABC, cac=abc, fc i|l 
fü\DOl)l ABAEc/2 ACAE, ald A^^acc/i Ac«ic, alfo 
. fotDol)l BE:EA=AE:EG=BA:AC, afö bc:ca=iie:cc=ba:au 

fofgru^ fmol)i BE:EC=z=BE^:EA^=BA3:AC, 

afö bc:cc=x=bc^:ca^=s:ba*:ac^. 
Da BA : AG=ba : ac 

fo i'fl BE : EC=be : cc 

mt\)in BE : JBE-EC|=:bc : ibe— ec 
j BC i j bc. 
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2a BC : AD==rhc : ad > 

fo i\l BE : AD = Lc : ad. 

Sa.aud) AE ; Eß=4=CA : AB 

frrca : ab 
xrae : eb 

fo ifl EA : AD = ea : ad 
fofg fid) AEDc=aed, 

mitl)in fott)o!)I ABEAc/^Abea, ar^ AAEGx A'tcc 

tcmnad) ABC = abc, ACE=racc 
fomit ACB=aob 
atfo AABCcr. Aabc. 

?cl)rfal>31. (??tö. 18.) (2)at. gal? L.) 
ßin Drci'ccf ABC i'fl tcr Ürt nacf) ßcnc'tcn , mcnit 
ba^ 35er^drtm§ bcr ed)cnfcr, unb baö 2Si'r()dltitiß bcr 
©ninbh'inc aur j>i5^c fle^cbcn 

Sfinnmt man eine gcrabc Sinic bc nad) Scriebcn, 
flimmt ba^ ^crpenbitcl bb fo, baß BC : AD=:bc : bb , 
UQt hiy^hc, bcfd)rcibct md) bcö 2IpoUom'ii6 ebenen Dcv^ 
tcvw v>on Sauicrer, pag. 21^ ben Ärci^, mld)cx berDrt 
für bi'e ©pi'^en alUv 2re(ecfc auf ber ©runblinie bc mit 
hm ®d)entcrt»cr()ärtni'ß =BA;AC i'jl, be5drf)net bcn 
3)urcf)fd)mtt bi'efc^ Ärci'fcö mit ba burd) a^ nnb^ie^tbic 
' geraten Sünfen ba, ac, fo ift A bac ber 5Irt unb @vöße 
iiad) gegeben. Sa aber A BACcr. Al^ac , fo ifl and) 
A BAG ber 2lvt nad) gegeben. 
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Sc()rfat5. 3t>. 18.) • - 

Hin 2)reie(( BA€ id bcr Srt itac^ geg^ben^ mnn 

einer, ttBter einem flegebenen SBBinfel au bic ©tunblinic 
BC ißi^Qtim, om/umiim AG jitr ©mtttiümf geg^tt. ifi* 

^dtft man ^erpenbifel AD auf bie g^runbltnie, 
fo ijl, tpcgcrt be« o^cc^ebmn SBiwJeW AGB, b(t^ Z)rct(rf 
AGD bcr krt nad), a(fo baö 3]crt)dltn(ß GA : AD, uub 
% mit ba^ SBcrl^Ilnig GA:BC flegebett tfi, aud^ bad äSer^ 
l^afttitf BCt AD, fomit, m^^n bed c^c{i[ebeiten Scr^&Ittttf^ 
feö BA:AC, A Ai^C bcr 2lrt nac^, gegeben. • 

£e4rfa& 33. (gig. 180 
Si'it Dreiecf ABC i(l ber 2lrt nad) flCfletcn, wenn 
bad S^cr^dftni^ fetner Se^nfel BA,. AC, unb ba^ SSer^ 
ffiitni^ riwt ec^enfef^ BA jttr J^nKfnMgölmte AG bed 
^tnfel^ ber &ptge gegeben i% 

S e h) c i ^. 

3iiimmt man BC aU, ber Sage unb &t&ie nad), ije^ 
geben an, fc licc^t, vt^e^ett bed ßcgttienen Serl^&ftntffe6 
BA:AC, bcv ^uu£t A auf ciucra gegebenen Ärciönmfauge 
(f» bed ätpoU^nutd ebene Oerler t>on Samerer, .p« 21ö.)* 
^nd) {<l B6 r GC=iBA : AC , affo ffl ter ^nnf gegeben. 
Z)a anc^ BA;AO <]C(>cbcn fo lidgt bcr ^unft A auf 
einem tmeUen, md) bemfe(ben (Sa^e in bien eib«nfniP<):^ 
fern j^ii jinbcnbcn, Äreföumfange. 25cr ^nnft A tfi 
gegeben. ffnb alfo bie Qcitm be^ £)rcicac.^ ACC^ 
olfo iil A ABC ber ^tt noA«. jKfl^^em ' 
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Sef^rfafe 34 (gig. 18.) OataSa^M.) 
CiiiZ)ret«f ABC tft brr Htt nadi flr^ebeii, mn» 
ba« ©er^drtmß bcr ©djcnfcl BA, AC, imb ba6 »er#. 
^ittntfl ber, burc^ ba^ ^txpvnhitü AD k)on ber @pi^e 
mf bie Orttstbliitte gebtlbtfcii, Ciegtteiiti BD^ DG ber 
Orottblinie BG QtQfbtn tfl. 



Sa bo« SkxfthUm9 BA: 
fo ijl BAh-AC j 

BD»— DC»| 

£a ba0 Skrt)&(tntf BD : 

fo i(l BD^DC; 
BD*-Dg» j 


AG gegeben iil^ 
;BA>-AC /gcgcfeeit* 

: (BA-AC)*i 

:DC (jegcben tfl, 
:BD— DG {geflebett, 
: (BD-DGpi 


Olfo <ft mid) (BA— AG)» 


: (BD— DG)» 


fotnil BA— AG 
BD-i-DG ; 


: BD— DGI flegebeiu 
r BA-4-At)* 



2)a BA^AC : BA ncgebett 



' i|i BD4-DC : BA gegebe«. 

Uitb ba BD : BD4-DG gegeben ifi, 

* 

fb ift DB : BA 

Olfo aßm fel LBC, loetmBA itmLAasAG Derl^nget^ iffi 
foW A LBG be r 9(rt ttac^, 
mitlitt aBint er BLC 

fotnit aitd^ BAGps2BLG^ bemnod^ AABG ber Wrt mOi, 
gegeben» 



Digitized by Googl 



^ ^ ah t n, 

mUft n»ät ben S^rfc^riften bct geoiiKtrifd^eii 



* . 



« 



Dii 
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4Jnr(^ auficrl)al6 uub i'iuicrbalb cüicö gcgc^ 

leiten ^retfe^ D££, gegebene ^nfte C etoett Stxti€ 
jtt 6efif)rci6cii , welcher jenen Ärei« fo fc!)ttdbe, boß We 
icibcu Ärcifcrt öcmciiifcftaftlic^e Sc^uc burc^ cuicu gc^ 
gebenen ^unCt O (aufe. 



fe9 AEC bet ^eftt^ StxM, ttiib bi'e gerabe 

?in(c AC f(f)ncibe bcu gcgeOenen üxci^ in bcn fünften 
B, D, fo ijl, wepn bie gemetnfc^aftUcfte €ei}tte £F i^e 
ilnit AC in x idjnObH, kif^^^ 

■■ .t «=Dx.xB 

. 

■ ^ ' ^ : Hfllic^ Ax:xB=rrDx:xG i 

. ' ' ' " 

' mitl}m AB:Bx=DC:Cx * ' • 



fomit AB:CD=Bx:xC; 
bcMuiad; i|i b(yjtarf(t (^fi)^}f^9^e«titteOi, fotg^ 
M ber ajitrdfifdjnto 1 berfefSeit mit bcm gegebenen greife, 
fonut bcr Äveiö AEC gcflcbcm 

SWan jiel)c bic, ben'lgigcbenen Äreiö iii D ^nci^ 
bewbe, gerabe «nie AC, |ege,bur(^*; C-Wt fttw 
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BG, CH, fd^ncibc auf ücrfef^icbcncn Seiten ber ?ittic BC 
feie @egmeiite BG, CH, bett @cgmetKen Aß, CD gUicft, ab, 
^tebe Me ^^nitfer If btirc^ bt> , bie etitte BC tn x 
fc^ncibtnbe , gerate ?imc GH, j{cl)c bie, bcn gegebenen 
Aretd itiE fc^neibeitbe, gerabe Sinie Ox, unb befc^reibe 
burc^ bte fünfte A, C einen Sbttii. Serfetbe t»tr^ 

i|l AB:GD=;Bx:xC 

« 

affo AB:Bx»DC:Cx 
foIgKcli Ax:xB»]>x : xC 

fonrtt Axt xG»Bx . xB. 

Sliui t0:# mm £x beti gegebenen $rcid tn F fd^ueibei^ 

Bx«xDaEx«xF 

mithin Ax.xC»«Ex.xF^ 

C0 liegt alfo ber 9>nn(t F aucf) auf bem Arei^atfange 
AEC, £F i|i bemnad) bie gememfcf)aftlid|)e @ct)tte , uub 
ber ^ei« AECF letfEet bai berlangte* 

' »ttfgabe 2. (^g. 20.) 

Snrdii Umff, ändert eine« gea^bensen Greife«, gege:s 
Benef>ttnfte A, C, bemt Serbtnbnngdlinte ben Streik in 
B, D fc^ncibe, einen Ärciö befcftreibcn, mM)cx jenen 
itrctt (b treffe , baß bte geoieittfdl^afau^ S^rbe burcfy 
ben gegebenen ^unft O laufe« 
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fct) AEC tcr gcfucl)tc Mxd^, fo »eitn bte 
©cfjnc FE tcr ^imc AC in x begegnet, 

Ax.iC=a=Ex.xF 
=Dx.xB 



bemnad) ifi ter^punft fomit bie gerabe fuiic Ox, ber 
^unft E, unb bcr Äreiö AEC gegeben. 



9Dian richte in A, B tic ^crpenbifcl AG, BII, beit 
Linien AD, BC Qicid), auf, jie^e bie, bjc iinic AC in x 
' fd)neibenbt!, gevabe Sinie HG, Derbinbe bic fünfte x, O 
burd) bie, ben gegebenen Ärciö in E, F fdjneibenbe, 
gerabe f inie EF, unb befc^rei'be burd) bie fünfte A, C, E 
einen Ärei^. Dcrfelbe wirb ba^ »erlangte feifien. 



AD:BC\ 

alfo DA:Ax=CB:Bx 

fcfglicf) Ax:xD=Bx;xC 

mitl)in Ax.xC=t=Bx.xD 

=Ex.xF, ttjenn F ben X^urd)fd)nütbe6 
gegebenen Ärcifeö mit Ox 
bejeic^net; 



alfo Ax:xD=Bx:xC 



folglich DA:Axr=CB:Bx 



nut[)in AD:BC=s=Ax:xB; 



ßonflruction. 



8 e n) c i 
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bcmrtarf) liegt F auf Umfange bc^ Ärcifcö CAE, unb 
cd leijlet bcrfclbe ba$ oerfangte. 

aufgäbe 3. (gi'g. 21.) 
3tt elii gegebene^ Drciccf ABC ein 5Recf)tecf EFGH 
ju tegen, in wcl(^m bic ©runbnnic bi'e S)oi)t um bic 
gegebene ?hue d übertreffe. 

Slna It)f 1 6* 

fei; EFGIl baö gcfuc()te dlcdpd, fo i|l EF-FG=cU 
^ä((t man ba6, bie Sinic FE in L f(f)ncibcnte, ^erpenbi'^ 
fc[ AD, fo i(l AL+ILD/=AD 



alfo AL+EF=AD+cl 
3?un i|l AL:FE=AD:BC, atfo ift AL, folghc^ 
ber ^unft L, miti)in baö Mectangef EFGH gegeben. 

ßonflruction. 

fSJian fdtte baö ^erpenbffet AD auf r>C, verlängere 
baffelbe um KD==d, gief)e bie gerabe ?inie KC, bcrfelbeu 
bi'e ?inie BO paraMel, tt)e(d}e ber, ber ?im'e BC ^araUef 
laufcnben, ?ini'e BC in O begegne, macf)e AM parallel ßC, 
ttef)me AM=AD, jie^e bie, bie?inie AD ütL fd)ncibenbe^ 
gerabe Sinie OM, lege burc^ L bie ?inie FE:^BC, unb 
\joHenbe baö ^Kccf)tecf EFGH, fo i(l baffelbc baö t^errangte. 

S3 e c i ^* 
ijl EF:AL = BC:AD 
=i=RO:AM 
= KL:LA 
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aifo EF=KL 

=r:LD + DK 

= FG + d 

9!)iad)t man and) AM'=:AD, jic^t bic (jcrabe Simc 
OM', VHTfAitflcrt t)icfcI6e, biö fic bcr t?crfdjigcvtcn AD 
III 6c(]C(}Hc, legt biircf) L' bi'e, bfe Scrlangcnin(^ctt 
mi CA, AB m E', F' fd)nci'bcnbc, ?mic E'F'i^BC, 
Uitb füttr E'fl', F'G' auf BC pcrpcnbifufar f)crab, 

fo ift E'F':AL'=^RC:AD 

= KO:AM' 

affo E'F'^rKL' 

=L'D4-DK 
= F'G'+d 

folglid) E'F'— F'G=a; 
mittjin ift ein imiM SHec^tccf gefunbcit, bcffen örutib«' 
(inic m bcr SKid)tmig i)ou BC ricgt, beffcu gcgcnübcrh'c^^ 
gcnbe 3Binfc(puu!tc in ber S>lid)tung bcr Linien CA, AB 
liegen, unb in tt)eld)cm bie ©runbKnie bie.^6f)e um eine 
fuu'e =cl überhifft. 

afufga6e 4. (gig, 22.) 
3« etn gegebene^ I^xeied ABC cm 3?ecf)tccf EFGfl 
3U fegen, bcffen ©runblim'c in bcr diid)tm\(i bcr G3ruiibi= 
(inic BC liege, bcffen bcrfclbcn gcgcnübcrri'cgcnbc SSiinhU 
Vunftc in bcr 9?id)tnng bcr ®d)cnfcl BA, AC Hegen, unb 
teffcn Umfang bcr gegebenen gcraben iinie 2S gleich fc^. 
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(6$ fc9EFGH tai gtfuc^te «Rcdfytfrf, fo i(lEF-»-FG=S. 
0&at man baö ^crpcnbifel AD ouf tit ©runtlinie BC , 
fo tfl AL-hLp-iAD, wnm L bot 2)ui(4f(imitt bor toicn 
: AD, FE bejei<^nrt, 

tttf» IF— AL-S-rAi). / " 
Da EF:AL=BC:AD, fo i|lAL, fomit t« VlWl» I» 

(joifltiictioii. 

» atttii fAKe bo« yervetiMfel AD ^ BC, mad^e DKr=S, 
j{et)e bie gerabc ?ime BK, i«a<^e KO#BC, CO^BK^ 
AM#BC, MA=AD, mbinit O mit M burc^ bic, bic 
«im AD iti L fAttcibettbe^ gfrabe einie OM^ teflc t>\ixd) L 
bic «inic FE^BC, unb »ottfnbe ^ Stei^tctf EFGH^ fo 

: — — t ■ 




folfilidj EF+F©-KL+LD 

■ . , ■ «KD 



ata^' Mkin «Mi» AM'<bAD, iü^t t>te, bteStm'eDK 



V 
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Sim'cE'F' bcr fimeBC paraMcf, unb öeUcitbct baö 5Kc(^t 
«cf E'F'Gai* ^ fo ijl E^F' t AL'«*BC : AD 

»RO:AM^ • 



3Kttf)(tt iü ein jwfiteö JKet^tecf nut t«t gcgcbfottt 

«iifgaBe 5. (B<a. 23.) 

tjltt ber (S6eite etited genebetiest Bye^(f(j» ifiO Utten 

^>unft O ftiiben, bcffcii ßiitfcrnunflc« öon beii gci'teit 

.'^ ■ sin af^fiö. ■ • ' . 

« fe9 O *er ^efucf^te ^unft, uffb DO:OE:OF=o:/?:y, 
n)ctm öeit bcm Raufte O ^pevpcubifel auf bic ®titmMi 
SD^cierfji^ flefallt loerben^ (o ift, loeim «lati btt gevabe 
ttott AO jie{)t, imb bi'^ s«"^'^»vd)fd)m'ttc mft bcr güue 
BK, tt)cld)e burd) B, bcr ?ünc DO paralW^fQogtit t|l, . 
tNfridngert^ bergmte OEpwtMel, iieijt, mit bert 

Surd)fd)nitt I ber Si'iiicn AG, Ri mit bcm ^Pmifte B burcft 
bie gerabe Sinie Bl )oer(|tji))fit^,BiU»DO£ 

• • «2R--BAC, alfo {fi 

BKI fligeSm. Slud) ijl BK ; KI=DO : OE 

i'ft ba< Sreirtf BKI berSIrr ikad;, fomi't bcr äüin^ 

5 
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fei RBI^ fofflKcf), wcgcit bcr bcr Jage nad) gcgcbenm 
Smie KB, ber g>uiift bie Soge ber £ime Kl, ber ^unH 
K, mi bte Sage bcr Sittte AK gegeieit« 

Sit fifeiditv äßeife l^pt fu^ iei'seit, ba^ bte Sage ber 

gcrabcii ?im'c BO gefunbcn »erben tann. gcfgfid) li^t 
ftcf) ber f>unft ali Surc^ldjnitt bei: Siitien AO, BO, 
finbeit» 

6on|lr uction. 

STOatt richte m B ein ^erpenbifel KB nuf B\ auf, 
miißfi BGsa, lege itt G eittett WxlUX bgh»2R— BAC 
an, ti>et(^e^ S^fc^ie^t, mbem mait ein ^er^)enbifel GD auf 
ACfdJft, uc^meGH=/?, ^{c()c bie gerabe öuic BII, »elci^e 
ber Stnte AG, ober t^rer SSeri&ttflerltng , in I begepe, 
r{d)te in I auf AI baö ^crpcnbi'fcf IK auf, ircfrficö bi'c 
tinte BK in K er(eid}e, unb }te()e bie gcrabe i^mie AK. 
Oben fo tickte man in G auf OB ein ^erpenbifel auf ^ 
uef)nte auf bemfelbeu CL=y, lege au CL iu L ben SBin* 
{c( GLM»2B— ABG on^ loelc^ed bnrc^ ein ^erpenbtf el »on 
L anf AB errei^t wirb, macfie LMssa ^ jte^e bie, ber 
Ji'nieBA in N begeguenbe, gcrabe ?inie CM, nd)te inN 
onf BA ein ^erj^enbifel auf, n»e(c^ed bie Sinie CL in P 
erreiAe, n«b gie^e bie, bie ?mic AK in O fc()ucibeiibe# 
Serobe Sinie BP, fo iß O ber gefuc^te ^unft. ' 

, Seioei^» 

fäfjt mau k)on O auf bie Seiten bc^ Drei'ecfeö bi'e'JJer^ 
yenbifei DO, 0£, OF ^erab, fo ifl OD#KB, 0£#KI, 
alfp DO:0£=:sBK:KI. 
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^nn ift BKI^2R_BAG 

=:BGH 

fo(Qlid) BK;Kr=BG;GH 
mitljin and) DO:OE=BG:Gir 

Qbcn fo i(l DO:OF=i=jVP;PC. 

(5ö i{l aber JVPCr^SR— ABC 

=CLM 

imnad) ]VP:PC = ML;LG 

fontit DO:OF=ML:LG 



SScrrattgcrt man GH xüdm\m, mad)t H'G=GH 
fdjt bic gerate iUüc n% t^crfdiigert |Te bi^ jum Diirc^^ 
fcf^ni'tfc mit CA m j', n'cf^fct m P em ^JerpenbiW auf 
I'C auf, mldje^bcm^Wmimi KB ütK'fcegcgne unb 
Sicl)t bic gerabe ?tme K'A ; ^errdngcrt man eben {o ML 
rucfmartö, mad)t M'L=LM, jiefjt bie gerabc iinic CM' 

tu JN' begegne, n'ditet 
m e,„ ^erpcnbifer «uf CN' auf, wfdjeö taä 5)tr, 
jet,b,'fer CL ,-„ fCneOc, „„b bic gerabe Sin« 
P'B, «efc^e ber iinic KA m O' begegne, fo iff, wenn 
mnn üon bcm fünfte O' bie gjerpenbtfel O'D' O'E', O'F' 
a«f bic Sintcn AB, ac, bc herabläßt, 

(iffo D'0';0'E'=BR':K.'I'. 
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aittll ((l BK'P«BAC 

=BGH' 



«nc^ ifl D0':NT'«O'B:BP' 

mitf)iii DO':0'F'=iN'P':P'C 
i(l aber M'L#N'P' 

fomtt W'P'CaCLM' 

bnniiac^ N'P':P'C«M'L:LC 

alfo Dp';0'F'«M'L:LC 



^ <n ^et ebene Xitetetfe« ABC ettt tn^tler 

^ujtft O' gefuntcu worbcn , bcffen Sntfcntmtgctt t)oii 
^ leiten biefed JDmedeö in ben gegebenen Ser^&Untf'* 

fpi pel|en;>?< ' ' - ' 

: an (gifrH). 

HC* ÖÖP r^ltoinfligeiJaireiitf jn befc^reCben^ befiin ©et# 
tcw «n'tl^mettfc^ ^nro^Jorrtonfrt fet;>en , uitb bcffen Umfanfl 




» 



T ; ' fo AB^BC^BC^CA 



alfo BA-^'AC=2BC 



folftticfy BA-hAC;Cß«2;l; 
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mit\)in i(l ( Dat 46. ) A ABC m i«M ftcgctai. 
Sa ottc^ BA-^AC4-CB/ : BC«3 ; 1/ fo i(l BC^ fowit 

ta^ Smed b^x Hxt iinb Striae nadi, Sß^Atcu 

SKan mad)c ACB=R, DCssSiCF, FD£»FjDC, 
CB=i^ BA#EÖ, fe iß ABC lai gcfitcftte »rctat 

► äO , , i . vir*; ; 

' ' , . V. t .. . . ; .; 



- — - — - »' , 

Valfo ED-i-I>C:Q3MsEF-f«FG:CP ^ 

^ ' : 

l A i CE (»2:1/ ■ ■ 



mithin BA4^AQ:CA»ED4.DCr<^ 



brmitac^ BA+AC-2CB, unlb BA-f*AC+CBdW4pi«a:l 

ülfo AB— BG«BC--:CA «5:^5 



1 '-'.'^ ■ 




Bt^-t-AG-i-CBaiS» 



* 
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Letten geoftetrtfc^ yroportiontrt fe^ett , itnb befifeit Mm 
ftag ber gegetoieti geraten toie S gletd^ ^ 

* 

6d fe9 ABC ba^ gefuc^itc Sreiccf, fo »etm 
EBsiBA^ GC=CA 9emad)t wirb, 

EG J 

alfo ift bte gerabe Srnte £G gegeben« ^iOit man £F4:t;AB4 
GF#AC, fo tfl AEFGco AABC 

alfo GB:BAsG£:£F^ BA:AG«EF:FG« 

2)a CB:BA=d3A:AG 

fo i(l GEdEF«sEF:FG 

offo GE5:EF*> = iEF«:FG* 
b. G£^:(^£Di jG£.£D:£G.GOymennGFDa«Ri * 

folglich G£:£D»£D:DG; 
ittit^iit i(l ber ^itnft D gegeben. I)a GEF=R==GFD ^ 

fo tü ber .^nnft fomct AGEF gegeben. 2)a, 

bte geraten Knien A£^ AG getogen »erben, A£Bc« 

BAE=AEF, AGC=:GAC=AGF, fo ijl bie Sage ber Simen 

A£, AG, atfb anc^ ber ^mtt A, niib toeti AG#GFp 
AB#£F, bieJSage ber iinm AG, AB, folgfic^ baö 2)rei* 
ecf.ABC gegeben* 

SonftrnctUm 

SKaii macf)e GE=S , befc{)rei6e ubev GE bad Oua* 
brat GEH&, i^albtre £H in {te^e bte gerabe «inte 
LG, mac^ie ML=LG, D£»EM, befc^rcibc über GD einen 
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^citbh'ciß, mid)ct bcr Cinic EH m F fecgegitc, jie(|c bi'e 
gerate Cmie GF, tjalbixc bic Sßinfef GEF, FGE burt^ 
bi'e geraben ?{men EA, AG, unb jic^e C A:}:}.FG, ABi^EF, 
fo ijl ABC ba^ Derfangte Dreiecf. 

i)l GE:ED=ED:DG (gf. VI. 30 ) 

alfo CE2:jGE.EDi=riGE.ED;DG,GE 
/ EF» \ } EFarFG* 

■ ^ 

' folg(id) GE:EFi = lEF:FG , ' 

. . CB:BA\ |bA:AC. . . 

' 2)a BAE=AEF, CAG=CGA 

=AEB =AGF ' 

fo ifl AB=BE, AC==CG * 

Ijiit^m AC-*-CB+BA=GCh-CB+BE«S. 
«IIb rvci'r ABC=BAE+BEA 

=BEF, 

ifl ABC=Il. Jicmnad) ift ABC baö gcfurf)te I)reiccf. 

SWac^t man aud^ LM'=LG, D'E=EM', 6cfcf)rei'6t 
Ü6er GE einen ^albhciß , n)eW)er dou bem, iit D' auf 
ber Sinic GE aitfgcvi(()tcten, ^er^^etibifel in F' gefd)rtittett 
n>erbc, s{el)t bfe geraben Snu'eu EF'^ F'G, l)arbirt bi'c 
SBüifcf F'EG, F'GE buvcf) bic geraben Linien A% AG, 
unb i\z\)t bie gcrabcii ?ütieit A'ji', A'C ben Sim'cn EF', 
F'G pavattcl, fo \{t 



GE»:\GE*ED'^BiGE.£]y:B^G«GB 



foIfllicJ^ GE:EF'|=^VEF':F'G 



S}a B'A'E=Ä'EF', C'A'G=?=C'GA' 
sA'EB' «A'GF' 



mitfjin A'C'+C'B'+B'A'=5G'G4-C'ß'+B'E:^S. Unb 
mU A'B'#EF', A'C'^F'G, fo ift B'A'C'rrR, 

ift eilt iwtiM Sreiect mit Un ütQAtnm ^g^nfc^ofteit 



Sin rec^twinfelised 2)re(ecf ju 6efc^rei(eti # befij^ft 
Getteii geometvffcfi ))ro!|H)rtiotiift fe9ett, ittib toom citie 

€^ite bet gegebenen geraben Smie S gletc^ f^. 

ff9 ABC bad gefu(f)te Streietf^ tit mliim GB«;S^ 

fo ijl CB:BA=BA:AC ; 

alfo and) cb^:Ba^i = ^ba^.-ac« 

b^ CB»:GB3Di (cB,BD:BaCD 

forgKc^ CB:BD=BDä)C; 

mitW (dpt ber ^Mntt m babnrcf} A ABC 
pnben» 
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SKan 6efcf)rci6c über CB=;S baö Ouabfat BCFE^ 
Ijattixe BE in O, gie^e GG, mad^t nG=GC/DB=BII;. 
fudje bic ntitticrc gcomctn'fc^e ^roportionallmie sw{fd)cit 
Cß, BD, befd)rci6e bcm Snbe aber BC einen ^alb^ 
Im6, mad)e BA=Il, iinb ji'e^c bic gerabc iinic BA, fo 
i(l, wenn AC gebogen wirb, ABC baö gefucf)tc Srei'ecf. 



Da auc^ CB=S, fo ijl ABC baö gefucf)tc Drcfecf. 



aWac^f man mid) H'G=GC, D'B=BH', fnrfjt bie nn'tt^ 
Icrc öeometn'fd)c ^roportionaflinie itt)ifd)en CB, BD% 
»cld)ed bnrd) einen, über CD' befd)n'ebenen , bie ?(n{e 
BE in A' fd)neibenben, ^^albfreiiJ Q^W^i^t^ unb jie()r bfc 
gerabc Sinie CA% 

fo 1(1 CB:BD') = (BD':D'C (gf. Vi. 30.) 
Cß^- 1 CB.BD' ) ) ( CB,BD':D'aCB 
l BA'» J = BA'*:A'C* 

dfo CB:BA'=BA':A'a 

Da and) Cß=S, fo ift ein jweiteö Drciecf A'ßC mit bcn 
gegebenen gigenfcfjaften gefunbett. 



Sewei^. 




alfo CB:BA=«=BA:AC. 



3«fa8- 
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8(ufga6c 9. (^ig. 27.) 
Sott'^tttem, in einem gegebenen Sretöiimfange^ gege^ 
Benen ^mtfte'B au$ einen Sogen BA a(sufc{}nciben^ 
beffen d^fmi CD bcx Tangente BG g(eic^ fep*. 

(^d fe{^ AB bet gefachte Sogen, 
fr ift AD:DC«GB:BC 

*»DC:CA 



alfo and) BH;üG=iiC:CB, n^ettu BüC=lli 

GB^Blii ^BCGKi ^BCGkI 
mithin BK;RG«KC:GB} 

. Umnad^iftUt^mU K, ^Buc, 2BinWBCA, fmitti^ 
gegeben* 

Souflr uction.. 

SBon mad^c BCLsR, tyntbitt hen fftahlni CL in 

jie^e bic gcrabe Sinic BD, mad)c PO=OB, KC=?GP^ 
befc^reibt über BG einen ^albhtii, ml(fyst n^n bm^ 
in R auf BC aufgcn'd)teten , ^crpenbifel in H gefcf)nitten 
iDcrbe^ unb )ut)eHC^ fo bcflimmt ber £)urcbfci)nitt biefctc 
tinte »tt bem ^ei^mfange ben gefnci^ten $nn(t A. 

S3ett>eiö» 
ijl BK:KC==KC:CB (gl. VI. 300^ 



alfo CB.BK:BCXKj=r=^BC,CK/ : CB- 
BH»:HC* { i HC* 



[ 
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, folglt^ BII:HC=HC:CB 

mithin AD:DC|=DC:CA 
GB:BC( 

fomit GB n DC, 

"Snimmt man azicf) OP'=OB, K'C=CP', fucf)t bi'c 
mittlm gcometrifd)e ^rojsortionaßmie jtt){fef)cn BC, CK'^ 
inbem man über BR' einen ^albfreiö befcf)rei'6t, tt)eld)cr 
bem ^cr^pcnbüel CL in H bcßcgne, fo ift aud) 

BK':R'C=K'C:CB (@r. VI. 30O 

fofflnc^ CB.BR':BaCK'< = IBC.CR'; :BO 

mitfjüt BIP:II'C) = JH'C:CB 

A'D':D'C^ |D'C:CA,ii)enn A'C perpen^ 
G'B:BC ) bi'furaraufBH'ijl; 

fomit G'B =ä D'C; 

bemnad) tfl ein swcitcr ^unft A' gefunden, Xotl&jcx baö 
tjerfangte feiiTet. 

3(ufgabe 10- (gtg* 28.) 

SSon ben (gnbpunftcn B, C einer gegebenen ©ef)neBC 
cineö gegebenen Äreifeö einem fünfte A ber ^^eriv^f)Cf 
rie gerabe ?inini gn gießen, bag baö ^?ef fange! berfel^ 
ben bem Unterfd^iebe it)rer Cuabratc g(eid) fcip. 
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5( n a 1 1) f i ^* 

fo {|t BA.AC=:BA*— AO ' ^ 

«•(BH^HCJ (BH— HC) 

=2BaDH 

folgltil^ 2BC;DH:B&AHi sBA«AG:BAXM, i^enn CMA 

2DK:HA (=i.AC:CM «»Bj 



mWn Dir:HA=AC:2CM. 
Da BAC eilt gegcfceitcr mm ijl, fo ift AC:2eM^ al(6 
auc^ DH:UA^ fomit A ADH htv Htt m^, bemtta^ ter 

SBmfet ADIi^ folafic^ bcr ^unft A geflcfeem 

@ 0 n fit r u c 1 1 0 n. 
' SBon (ige in B eine Tangente an ben £ret^, fite 
Don bem i^alMmng^punfte D ber ttnte B€ nuf btefefbe 
ein ^crpenbitel DK , rid)tc aurf) auf BC in D eüt ^cr* 
4»enbifelDL anf^ madit I^h^2DK, )te^e bie gerabe Stnie 
BL, ttnb rege berfeAm bfe, ben Umfang in A fcf)«eibenbe^ 
g(((il)e Unit DA faxaüü, fo ijl A ber gefachte ^mtu. 

S5emei^» 

man. t>att A auf BG ba# ^>er|)eiit)ife( AH.^ 

fo ift DU:HA=BD:mL 
<2DK 

alfo 2DHBC;BC.Ali = BD:DK. 

»9 ACiCM^ wenn QA, ACLgeto# 
Q^n »erben , nnb. 

AMC=^Ii iß, 
=BA.AC:BA.CM 
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* fofglicf) OBH .BC ) = BAAa 

3?cvtangcrt man AD hi^ jum jmdtcu t)urd)fc{)nitte 
mit bcm teröumfaitgc iii A', ^ic^t CA\ A'B, fallt baö 
^erpcnbiW A'H' auf BC, CM' auf bicSScrfdngcrung vou 
BA', fo i|l Dü' : H'A=BD : VDL 

j2DR 

alfo 2BH',BC : BC.AH'=BD:DK 

t=A'C:CM' 
=BA'.A'C : BA'.CM' 

forgfic^ ODO' . BC )=BA'.A'C; 
CII'*-H'B» 
CA'»— A'BV 

mitl)in ifl ein ^tocitcv ^nntt k* mit ben gegebenen Si^ 
gciifrfjaften auf bem Äreiöumfangc gefunbcm 

Slufgabc 11. (gig, 29.) 

Sic ©eitcu BA, ßC bcö gegebenen Sreiecfeö ABC 
burd) bie Cinien AD, CE in bem »er(}dffniffc 1 : 2 ju 
verrangern, bag baö Sreiecf DBE baö Doppelte beö ÜDrei^ 
ccfeö ABC werbe. 

3lnati)fiö. 

(J^ fci)cn AD , CE bie gefnc^tcn Linien , alfo 
ADBE=2,AABC, fo ij! 
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1)B.BE>=2.AB.BC 
(BA-I^AD) (BC-4-2AD)( 

alfO (2AB+BG4-2AD)ADaABJBC 

AB^BC 

folflli« (iBC^AB-4-AD)AD=:— 

mitijin ift AD, fomit CE aegcbcm 

SRatt ))erl&ttgere AB mit GBss|BG ^ richte üt A 

bie ^crpenbi'fcl IIG, AF auf AG auf, madjc HG=GB^ 
FA:s=AB, befc^rctbe Aber ber getanen Sinie Ii£ 
jOnrc^tneffer ettteit ^mi , ml&itt bte Serldttgetttit^ lootl 

BA in D fcf)rtcibe, neunte CE=2AD, unb jic^e bU flerabe 

« 

ifl GD.DA>=AF.GH 
(iBC-i-AB4- AD)DAi »-lAB^BG 

alfo (2AB-i-BG4-2AD)ADsAB.BG 



folglich AB3jG<*-(2AB-t-BG4-2ADjAD^«2AB«BG 
CBA-i-AD) (6G-I-2AD) V 

DB.BE J 



9Ka(6t man E'OSAD' , u»^ lie^t tote flcrobc Sinie 
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GD'.n'A^ARGFI 
foiQlid) (AD'— ^BC'~AB)AD'=JAB.BG 

dfc (2AD'— BC— 2AB)AD'=Aß.BC 



foiQÜd) AB,BC4-(2AD'— BC— 2AB)AD') = 2AB.BC 
CD'A~Aß) (2D'A-BQ 
D'B.BE' 



mithin A D'ßE'*2.AABa 
Xcmnad) i{t aud) ein 2)rnecf D^BE'=2.AABG babiircf) 
•öcfunbett irorben, bag man bi'e ©citcn BA^ BG bcöl>rci*;s 
ccfcö ABC toou Linien AD', CE', njcldje in bcm SBm 

Slufgabc 12. (gi'g. 30.) 

?Jfuf bcm <]C(]e6enen ^^aftmcffcr AG me^ gc^cBcnm 
^rci'fcö ^n?c9 cinanbcr äl}nUd)e gfcidjfdjenfcn'ge imecfc 
AEF, FDC iii hcfdmbm, bereit epi(3cn E, D in bcr 
^criflKvic licQcn, nnb ©umme bcr (Srwnbhmm «=AC fe^, 

fcijcn AEF, FDC bie gcfuc()fcn Sreicdfe, fo 
nÄijii bie gerabc ?nn'c EC gebogen njirb, 
A AEG AFAE (©. VI, 4.) 

alfo ca:Ue=ea;af 

/CF^CFj meir AAFC^AFDG(grj.40; 
muf)iit ber ^Junft F, foatu fotvoijt AAEF, al« 
A FDC gegeben. 

^onfttuction. 
^an fege bcn X^arfemcffcr KC pcrpenbifute anfAC, 
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ijcibin RC in L, sieljc bi^ gerabc ?inic AL, befc^rcibc 
ottdL, aH mttapmttt, mit LA^ aU SKobm^^ einen 
4trd6, welcfjer ber »crIangcrten KC ittMtegegne, tte^me 
FCsCM, ^a(6ire CF, FA, unb n'*tc fn ben ^albirungö^' ^ 
punften H, G Wt ^erpenWfel HD, GE auf, fo ^nb^ 
»enu bic Siniert CD, DF, FE, EA gcsogeu werben, bic 
Sjreietf e Ca>F, FAE bie gefuc^eit* 

CM i(l AC : CF=CF : FA (<5L VI. 30.) 

a)a A GAE M> AAFE (8t YL 4.) 

■ — - — 7 

fo i(l CA : AE=EA : AF 

0l|b AE-GP 

fotflli<I> AAEC=ACFD (€1. L 8.) 

«tft^iil ACFDwAAEC. 



S5cjcid)itrt matt bett :6ttWf)fi)ttftt M Äreife«, tsel«^ 
t» L feinen iiJÄittcljJunft ^at , mit ber »etldtifleKett CK. 
bynb M'/ «nb wa# F'C-CM', fo t(i 

AC : CF'=aCF' : FA (Sl- VL 30.) 

AC < F*A 

fo ift AC| <CF' 

BC\ 

O(f0 AB<AF« 
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F'B J j AC i 

3)a F'B < CF' 



mithin Ar'<3CD, F'c<2CB 



1 AFf I < £Gß , JFC I < CB 



iemita^ liegen G% H' itoifd^tn .By C 

Sa fetttcr ACE'Au^ AAE'F' CÖt. VL 4l>'-' •» 



fo iji CA : AE'=E'A : AF' * 

____ • . • 

alfo CA.AF^i r^AE*» 
ml^üt A AE'G = ACD'F' . 



' fomit A CD'F' c/3 AAE'F'. ' ' 

@d ftnb alfo auc^ jipey einanbet i^ic^e fllei4# 
ft^entcHg^ Svctctfe gefunbcn toorbeit ^ beres Cfpt^en ttt 

ber ^eriptiene bcd gegebenen Äreifeö liegen , tmb bey 
I9eldi^ bte Sifereit}. ber (üruoblmtett »AC ifU . 

t^ut^ ben gegcbcncu ^unft D eine gcrabe SiHie EP 
{u legen, ivelc^e t)On beut gegebeiten jt)remfe*ABC etil 
Dnteit BES* öifi^fjbe, btffim ^(Mfmwm bm M 
gegebeneu J)reiecfe(^ ABC in bem $Ber^>«ftmffe ber seflebe# 
»en fleraben Stitieit f, q 0e^» 

6 
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9i fe9 EBF bod flefttc^te ^Dreicrf/ alfo 

AEBF;A4BC=^p:q 

aMB:BC, mm MB;BC=p:q; 
arAABM:AABC 

- — "= u 
fo i(i AEBFäAABM 

- AGiBl, IWfmiDG#BC| AL#GM; 

• - - * ' - ^ _ g ' #• » ' . 



MF: 



^ * 



MB i 



•Da öcr ^unft L gegeben ifi, fo .ift ^ttttft F, foiiiit 



SRon (eiKmme ben ^unft M fo, baß MB:B&=rp:q, 
ntad^e DG#BC, jte^t GM^ MA/AL#MG, t^erBtttbe bte 
fünfte G, L burrf) bic gcrabe ?m(c GL, n^me BLII==: 
«>«LBft, HL«LB^ fiJ}»BI^, ttiib^ N(i(f)f#e ibf«.^ 
ascrbmbuttflölim'c KM, a» 2)ur^fifer, eirten fiifi^^ 

bie getabe Siitie D£F bte )Mfi^n8t^ 
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ift BF.rL=HL.BR 
=i\B.BL 



nlfo jNB:BF=FL:LB 



fofgric^ ]NF:FBJ ==FB: 
ND1:BEJ 
GBf 



BL 



mxUjin EB.BF=GB.BL 
fomit AEBF=AGBL 



bemuac^ AEBF:AABC=AABM:AABC 

=MB:BC 
=p : q. 

S?er6{nt)ct man t)en anbcrcn ®urd)fcf)n{tt F' tcö 
Steifet unb bcr öcrfdngcrten MB mit D burd) bic gcrabc 
Sinic DF', tt)elcl)c bcr t)crlditgcrtm AB in E' begegne, 

fo ijl BF'.F'L=HL.BR 

=Nß.BL 



alfo ^B : BF'=F'L : LB 
2)a F'L>LB 



fo i(l NB>BF'; 

fofglicfi fcfjneibct bie SSerlangerwng vjon DF^ bie SSerlan^ 
gcrung t)on AB. 
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ätli(^ i'fl INF' i F'Bl = F B : BL 
KDl:BEO 
Gfll 

miti)in F'B.BE'=.GB.BL 

u r \ % " — ' — ' - " . * 

• ' fomU AE'ßF'^AGBL 

=:AABM 

timuactl AE'fiF' ; AABC==AABM : AABC 

»MB : BG 

(Sd tfi a(fo aitc^ in bem SSerHcofmtitfel «e« SBiitfetö ABC 

ein Drciccf E'BF' mit ber flcflebeneii giß^ufc^aft flcfuit* ' 

• Slttfgabe 14, (gifi. 32.) 

2)ttr(^ eütert itt ber Sbene beö gegebenen SDStnfet^ 
ABC gegebenen ^mift O ettie gerobe iSülte AC gn tiefen/ 

Jüelc^e bie ^rf)enfcl AB.BC bicfcö SOSüifelö in t^cn '^mU 
tdt Q fo fc^neibe, bog bo^ Sreied Ai^C bem Qua« 

« 

brate ber gegebenen geraben Sinte Q gleicf} fcp. 

fei^ ABC ba^ gefudite ;Drete^^ fo i% wm hit, 

burd) ben ^^^^f^ O ber ?inie BC paraUel gezogene, f üiic 
OD bem Sc^enfel Aß in unb bie, burc^ ben ^nnft 
A ber geraben Stnie DC yarattel (aufenbe , Stute A£ 

bem ©djenfcl BC in E begegnet, 

EB : BG«AB : BD 
^ ■ I 
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«(f> AABC) = ( ABDE C€UVi. tö.) 

• , 

torflK* iDV:Q«;.Q:EB; 

mitijin laßt )ld) EB, unb tcv ^unftE jinbeii. ^^rncr ifc 

OG#BD 



£B ;rBC»AB : OG 



BC : CG m. VI. 4.) 



teuyiad) EB : EB— BCI =PC ; jBC-CG 
BE:EG 1 ^ 1 BG 



a\\o BC.CE=EB.BG. 

2)a £B, BG gegebuMu&trini fta)b^ au(^ BC-f-G£ gigirtni 

ift, fo tagt (Tc^ bcr «Puuft C ftnben. i)^ bi'c ^difeabc 
mit^iin auf bie anbfr^ rebucat, cgie (gegebene gerabc 
letme in rinem ^ttttdc Vi fo }tt t^eit; baf bad SMKetf 

ter ©cqmciUc einem .qccjebeiieii i)iccrancjc( ßleici) mcibe, 
)oei^ uod^ (iL VI. 2ftA:.ob«r 2i«|e^ 86« »erbeit 



5Kait ^irte OD^^iRß; OG#AB^ fdtte auf BC m 
^erpeubifel DV, erricftte <mf BC lürö ^crpeubifet MBN, 
Dcrraiißcre, Ji>ejin mttjig (>]) bi'ö jiim 2>ur(t)fd)iüUc 
Ii mit BM^ ^albtre BlLAn h, mad^ UBs:a«:BN, gCc^e 
IIE#HL, mad^ PB=BG, tefdjretN ftSer PE, EB jjkift^ 
freife, Wüt>ou jener bcr timc BM üi M 6c.qt*.q«e, ^lehc 
bi^^ ber ^'iii^3C «^arajDML^uMXi, mlä^ Ic(^tetcm.^ai6^ 
beife in & (csesne, falTcjwtt l(%a«'^erpcnbi^^ auf 
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BC ^ uttb }ie^e bur^ C, O bte, bet HtKk AB In A (egeg« 
ttenbe, gevabe Sinie GA, fo t(i ABC Hi mlmg^i £(eie(f« 

3bttttminati0tu 

T)am\t hie Unit MR bem über B£ befc{)rieifiitei% 
JC»aI6{mfe begegne/ t»u([ 

«•BiE 

Wit^itt AI-B.BG 1 = [ LB.BE 

2KB.T?gPJhB.BN («LVI. 17.> 
20DfiG) ( Q«. 

^ iß 20DBG1 ==rQ» 

2RB«BG V ^ )hB.BN (goitflr.) 
4LB.bg) f LB.BE (gL VL 17J| 

frmftBG^^ 



bcntnadSi eb*bg1^~ 

EB.BP^ * 
(®. VL 17.> MB* 
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folgiid) Beribrt, cb^r fdjncibct bic ?üue MR ben Ärcö 
über J3E in einem fünfte II. Uut) jjt 

==EB.ßP 
=EB.B(> 

iHit^itt EB : CE=GB : BG 
®a EB>CE 

fo i(l aucf) CB>BG; 

flifö. Hegt ber ^uitft C auf ber Serringermif) von BG, 
uub CO (d)ucibct bic ?inie BA» gcrncr ift 
EBjBE~EC|=CB : CCB— BG 
l BC i l CG 

=AB : (OG 



fomit AABC= AEBD 

i EB.DV 
2 
EB.BL 
HB.BN 

S5cruf)vt MR beit jtrcfö über BE, fo ßi'eBt ci'it 
ciiijigcö ^rei'ecf mit ber gegebenen @i'genfd)aft. ©lijneif 
bet fle i^n, fo giebt cd beven jwei). >Der S3crüf?rungö# 
punft bcjli'mmt bad f(ciu(le aller ^reiecfe, wefcfjc bic 
biirrf) bcn ^unJt O laufenbcn Linien bilbcn Reifen, 
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« 

fjfir bctt Satt btr »ert^rtiita i|l 




alfo J»£«4BG 



Citt S'^i^iti*^ Breiecf bcfc^rcibeio bejfett eint 
Hl bcm gi«e6titeii ^unfre A Hcgr , «nb i6vifle 

SE{nfel>)unftc auf beit, ber ?aflc mdj flegebcneu, flctaljm 

fci^ ABC bod gefitd^te Sretecf^ fo tfl^ memt eni 
* ^rcid um baffetbe befc^riebcn mirb, n^elc^er btc ^inte BD. 
{ti D, C£ in £ Miieibf , uiib toeim btc geraben Stntei^ 
AD, AE 9«jogen wrben ffub, ADBscACB, AEG-bABC^ 
a(fo jinb bie SBmfef AD8, AEC gegeben, mi't^üi lojfcii 
f{(^ bie ^tttttte D^ £ futbctty fi^t fid^ fbmif btr bnrifr 
bic ^^unfte A, D, E (aufeut>c Äre(6 conprufren, beffeit 
2)urd}fd)ntttd))unfte mit bcn Simc» DB^ C£ bie fünfte 

^onflrucHott. 

ÜKau lege a« bic Linien BB, CK bic Cüucn AD, AE 



« 



'V 
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burcf) bic ^mtftc A, D, E einen Ärei^, wcfcftcr bie ?in{en 
BD;, G£; iit C fc^eibe/ unb (ie^e bie gcrabtut Piniol 
AC^ CB, fo i(l ABC bo^ ocfucftte Srcicif, 

i(t ACB=ADB^ ABC=AEG 

cr^cüct öon fclbjl, bag man ein jweitcd 3)rcicct 
AB^C nrit beir^einiett Ofgimfii^ftiit »am «an 
onc^ bie SMett AB% Jffif itiii» bf« acsebenen äBinfclu 
an bie gegebenen Sinien legt*. f - i^ ^, 

$Iiifflafre46«.i9i«.34) 

®n g(e{d)fcitiflcö 2^re^ccf 511 bcfc()rci6crt, bcffcit 
©pi^c in bcm gf8ebeneii^ajki|Uft.^A^^^^^ uiriflw 
$BtnfrI^tmfrett ritte auf beol Umfange etHed ge^ebe^ 
nen jJrcifcd, bejfcn 9Ki'«cIpujjlt iii C fcy^ ^gy aut)ae auf 
J)f ^fftefc^lJef .ijero^f«, %}m ÖB^ Ofge^ ' . 

(5ö fci) ADE baö ßefuditc Drciccf, fo i)lt, tt)cnn man 
bett äBinf ei BAG bem 3Btnf el BAE, bie «mte AG ber (inte AB 
gfeid) mad)f, fcmo^r CD=BE, afc^^ nAC=DAE=?H, mi'tl)irt 
auc^ ACC=AßC=|R, fofglid) ifl bad Dreiecf ABC gfeicd^ 
frfti8> alfo ber ^unft C gegeben^ bemna(f> hegt ber ^untt 
D auf bcm llmfain]c cineö gegebenen ^Ireifee^ , la^r fiil) 
mi^üt^ n)eü er aud) «n^ ber^ gege6e|ien ^tnie DU' iiegr^ 
.W» Urtt i^. Sr^iecf ADE, ftnben* ' 

0 
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SDIaii conftruire iitx ber gcrabeii ünic AB ein gleidji. 
f^üigcd Sreiecf AGB, befc^rei^e au^ cU^ SRiUcIpunfte^ 
tntt tinmfftabiui ^ btnt Stahna te^ gcge6ettenXreife€f^ 
einen Äreiö, n)c[d)ei' bi'c (gegebene ?uuc DD' in D em»d)c,, 
itnb tege an ben gegeiettett ^retö tie s^ratte i^inu A£s» 
' AD^ fo t{l ADE »a^ gefachte ^Dretetf* 



25amitber au^ C, alö SWittclpunfte, JbcfdiriebcncÄnio 
hitiinie BJy mtU^t, mvi$ bai ^on bm^itiifte C auf 

Kobiu^ bcö gegebenen ^reifeö. 



jDa bad ^^erpenbifet GII ttic^e gciftt ifl, atö bet 
gegebene Wabmö, fo errei'cf|t bcr att* C, aUMtHtpnnth, 
bcfii)ricbcnc Äreiö bie ?mie DD' in einem ^nnfte D^ 
£a t)9ti bell brey Stnten AD^ DG, GA je jtoey tttfammeii^ 
genommen großer jiub , af6 bic britte, nnb AB=nrAC t(l, 
fo mcidjt ber an^ A, aW aBittelpnnfte, mit bcm SHabtn^ 
AD befc^ttebene ftrdd ben gegcbenrtt intinm^uvS^t^ 

Si)irb LE gebogen. 



Determination. 



fQ iH ABAE=ADAC 



Olfo BAEaDAG 
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. mitlitt attc^ ADE=|R 

tfOtnaid^ iß DAS ein gliid^fett^e« ^XfM. 

3ufae 1. 

SfBcnn bcr au^ C, af^ SfWrttefpimf te , befd[)ric6cne 
&xti^ bte Sime JPB' bcru^rt^ fo gtebt ein ciuiige^, mmi 

fl^6(?neii iiiäcnidijaften , toie »ort (riöji crljctfa.^ ^ 

Sonftruirt man aud) auf bcr anbeten Seite ber Sim> 
AB ein flleidjfetttged Dretetf 4C'B, fo giett e6, je nac^^» 

(Dem ein auö C, alö 2ßitterpunfte, mit bcm ^Hatiuö t)C(5 
gegebenen £r^fi^>6^^ mi$ btt&ttvt^ 

ober fc^neibet^ and^ biefer ©eitc ein Dreiccf, ober 
atP|»/ J^if gegebe^^ . . ^ 

; ; " ■'a»*;eriftt«j;.i.,V'*' ^ 

»&te, f> Kege ftd» ouf bemfcftm ÜBege ein gfcic^feitigeö 
Drefecf 6cfd)rciben, beffen e^ige in A liege, mit) übrige 

■ v 

Stitmetlnits 2. 

Cd errettet t>on feftjl, baß bie «nfflaien elen fi> aufi 

gclofl werben Umitcn, wenn baö ^rciccf «id)t flciabe cm 
gieict)fettige^ ^ fonbem äkerl)an()t ein , einem gegebenen 
ÄfiKdjcö/rterten fo«. ^i';^ 
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©ufd) bcn J)urcfyfd)nitt jwefcr gegebenen Äm'fe eine 
gerate, Sinie itt>vfdyen tie ^erip^ferieen ju fegen, t>a0 ba^ 
t 9iittiUtni$ ber ® e^tiett beiQ segeftencn Serl^aimiffe p : % 
flleic^ fcj* 

2lnalt)fiö. 
fey DS Me gefuc^e ^Link, atfa DA. : A£»p : 
fh tft, wenn tie |)erpenbtfeJ'BF^ CG auf DE gefdat 
»erben, FA:AG|=p:c[ 

BH:HC^ tDetmAH#BF; 
fofglicf) 1)1 ter ^unft IT, bie gcrabe ?ime HA, ntü» bie 
bara.uf )per)penbifular ße^enbe Sinie D£ fleg^beu«. 

STOan fege burd^ B , C bie q3araacrcrt BP , CQ , auf 
Derfd^iebenetr ©etten ber gerobeti Sinie BC, jte^e bie, 
bic «inie BC in H fc^neibenbe, geröbe «fitiePQ, t^erMnbe 
Ii mit A burc^ bie gerabe SinieHA, nnb vid)te auf ber# 
fe(ben ba^ ^etpenbifei DA ouf , belc^e^ tie ütMum 
fäuge in D, E fc^ncibe, fo ijl DE bie gefudite Sirne. 

S3e.tt>ei^*. 

ig^ iH, M>eott mm bie f)ev|)enbttef BF, CG aitf bic 

!guuc DE fdUt , FA : AG/ =BH : HC 

©A : AEi =ßP;CQ 

Sufag. 

9^iouiU man auf ber anberen ©eire ber ^iuie BC bie 
?iuie C(^'=^ii , jicl)t Q'P, toefc^e bet .Derldngereett GB tt^ 
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H' bcgeqnc, ücvbinfcct H' mit A burc^ t)ic (jernbc ?iiuc 
Il'A, unb viAtct auf bcrfclben baö ^crpcnbifel AE' auf, 
mldje^ bcn Ärei^umfängcu in D% E' begegne , fo ijl 

BH' : H'C)=F'A : AG' 
BP ; CQ'>=DA' : A'E';] 

P • q ; 

cilfo ift eine jmcitc Sime D'E' burcf) ben ^unft A mit 
bcr gegebenen eigcufcl)aft jtüi'fcf)cn bie ^en>f)criecn gelegt. 

Sfufgabc 18. (gig. 36.) 

Surcf) ben 2)urd)f*n{tt B gmcief gegebenen Äreifc 
eine gcrabc lUuic ED= bcr gegebenen gcraben ?inic d 
jwifcf)ett bic ^enp^erieen ju legen., 

3rnarj)fiö. 
fei) DE bi'e gefucf)te ?ini'e. SSerbüibet man ben 
^unft A mit ben fünften D , E , B burc() bi'c gcraben 
finien AD, ^VE, AB, fegt in B an ben eüien Ärei'ö eine 
S^angente BC, mcldje ben anbeten in C fc!)ncibc, unb , 
ji'c()t bie gcrabe Sim'e AC, fo i)l 
EDA=BCA CS(. Hl. 210/ CBA=DEA (@(. III, 320 

alfo AEDAc/^AABC 

folglicf) CB : BA=DE : EA ; 
mttbin n^eif cß, BA, DE gegebene ?infen ffnb, EA, 
fomit bcr ^untt E , unb bic ?agc ber gcraben Sinic EA 
gegeben. 

Sonftr uction. 
aWan jieljc bic gcrabe Sinic AB, fege in B an beit 
Jtrci^ ABE bic Xangentc BC, «ct^mc CL=d^ j{cl)c bic . 
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(jerabcu Z'mkn AC, LM emanbcr parallel, moöon testete 
tie iinit AB ut M fc^neibe, beid^mbc ottö A, 992ir# 
UlptinlU, timn £reta mit etttem fftatiui »AM, loeb^er 
Den Ärei^ ABE in E emidjc , unb jief)c bie, ben Äm^ 
ABD in D f(^neibett))e, tryat>e ginie £B, fo ifi DK bie 
gefachte Sintc* 

Samit bcr auö A, üButelpunf te, 6efcf)ncbcneÄret^ 
ben Sttei^ AB£ erreiche ^ m9 AM^ atö ber 
OTCjfer AO bejfclbyi fep, alfo 

CL:AM;=d:AO. 
CB:BA 

35 c m e i ^. 
tfi CB : BA^ =d : AO (Bet*^ 
• " CL:AMl 



fofgarfi AM^AO; 
mitljin erreicht ter Umfang bc^ Ärci'fc^, wcfc^fer A juii 
^tmi|)ttntte f^at, ben Umfang ABO berä^enb^ ober 

fcf)ncibcnb. @cfc^icf)t in E, fo ijl^ tomu iU Sertin^ 

bungölinien flejogtn werben ^ 

AABC CO ABEA 

fomtt Cä:BA; =«DE:EA 

CL : AMI 



bemnacl) CL|sssDE. 



3ufa6 1. 

et^eUet i^mt fe(6fl, bap e< im gaK ber Oerft^^ 
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ruuä eine ciniifle, im gatt be^ Surd)fc()m'trcö ciUc jwäte 

litei^ mit tm sc^grtmn (Eigeofciiaft skM. 

^ . ^ S)a bem 0i^opteu ^ert^e ^on A£ ier größte fßimk 

vabc l'uu'c OQ bic grcj^tc i^cn aßcn^ "^v^^^l^^^WiWW.b^yi^? 
^en<)^erieett gctcgt mtt^n tonnmf hU p^^%,tkm, t>m 
,?)mtfte O ni^er fieflenbeit, fünfte ber'^cnpljcrte ABO 
(lu^taufcttbc flr^f er, i)ic entferntere, auc^ (int) »ou 

^ ^ ■ SrTtfcja»ic 19. (Sig. 37.) 

ein Diecl)tecf bef^y^ij&en, ^beffen Diagonale Der 
.gegebenen geraten iink d , nitb J^fätJ^e bciii Dualrate 
t^cv äcgebeneu geraten ^inie a gtpi^ 

»nai^fi«. * \ 

fci) ACBK ba^ gefachte Dicc^terf, fo ijl 

abxl} n>enn ALC^R; 

folgUcjt) AB : a=a : CL ; ' r 
ntiti^n ift CL ber ®rogc nad) nföcbcn, bcmttadf) liegt 
ber ^untt C auf einer, ber l^iiuc AB ^ataÜQlen, gerai» 
ben ?i'nie, midie ftd^ ftnbcn Mßt 2)a ACB=:I{, fo rfegt 
terfeI6e ^unf t auf bcnillmfauße beö üOcrAB, aröX)urc^|*' 
nieffcr, Oefd)riebenett Äreifeö, .fir Iä^t^<(^ .alfo |inben^ 
iinb bo^ Siediterf tarn conftmirt i^erben/ 

eonftmceiom 

aJiaa ne^me AU:=tl, ^rridjte auf AB baö ^erpcnbi^» 
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fei GAE, mad)c AE=i=a, nc^mc axid) auf bcr Serldttfle* 
runc; tJoitBA bi'eFA=a, jie^c bic ßcrabefinicBE, bcrfel* 
bell tic Smie FG pavaUcI, (egc burd) bcn 2)urd)fd)nitt 
G bcrfclbcu mit AG bic ?ini'e GC ber ?niic AB ^aratlef^ 
bcfc{)rc{bc über AB einen ^albfrei'^, tt)efd)er ber finie 
GC in C begegne, jif[)e bic i*infen AC, Cß, unb benfef^f 
ben bie Sinien BR, KA paraUef, fo i(l ACBR baö gc# 
fu(f;tc S^ectangef, 

I) c t c rm { n a 1 1 0 n. 

Samit bie ?inic GC bcm Äreiöumfange bcgegife, 
mu^, njenn ber ^^albmcffer MD ^cr»cnbifular auf AD 
gelegt wirb, fe^u 

AG= UfD 
^/| AB 

alfo : AG\ =a : UAB 

fa! h i^a 

(@LVI. 4.) BA : AEl 

d : a ' 

AD*( 
nutljin AD'^a. 

SSemeiö» 
6ö i(l (UetO AD>a 

fcmit AD^I >a» 
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b(ltuta<4 d : a \ '»«•a : U<1 
BA : AEI ^ ||AB 
FAI : AGi 



tnft^iit Berührt, ober fd)iteit)cl; tiic 2mie GC bcn Ärci?# 
iimfona in mm ^untu ^ 

^ «ir%A ; iAE«FA) : (AG 

;^ , Va « a J (CL . ' 

" V fo ^fl*lBA.GLl«a^ ^ 

AC.Cßi • 

cr[)cact i>on fclb^, baß im bcr S3crü^i» 
Y)|»^etit eiü}^, im gatf .fei^ ^^ttetbettd ein jnmtcd 
Siec^tecf: mit bcn gegebene« j£((]cnfc^aftcn aiebt 

Stufgabe 20, .Cgig.38.) . 

©urcf) enien, inncrl)a(b cine^ ^föebcneuÄreifeö, <]cge^ 
bcncn ^unft C eine ©e^tj^ i^»?^« ^t^^ifr Cegeit, beten 
©egmente GC, qF |cl), i»ie bic ^eflebcneij Siiucu j), 

fen FG bie «eM^te ©e^tie^ olfo GC:CF-:p:q, 
fo ift GCXFx:CFa;.p:q (@f. VI. L) 

AC.Cßj ^ • c^UlJ.35.)/tt)cnnABeittlyttrc^ 

? meffer ift; 

. J ^ («f-VL 8- 17- j, »enn ACL«:=Il j 

7 
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baß p:q=LC:CHi 
=LC«:LC.CII (®. VI, l.> 



oTfo CF*=LC.CH 
• fofgrid) LC:CF=FC:CH; 

mithin i(l CF ber 84ttfle »a« ^ fomtt ier ^Dttuft F^ imb 
bic Sage bct ©c^ne GF gegebcm 

Sonjlructtom 

SKatt s{cf)e bcit 2)uvd)mcffer AB, cm'c^te auf bem^ 
felbeti bad ^erpettbitel LC^ fdincibe PC=p, CQ=q, auf 
Derfcf^iebeiten 6eiteti M ^unf tcd boit ber ^ie AB 
liicl)e bic gerabe Sinie LP, bic Süne QH#LP, betreibe 
Aber Lü einen ^atbfretö/ melc^er ber Sinte AB in K be^ 
gegtte, aii*C^ aW gRftterpunfte, mit CQ, aK »obin«, eteeit 
Ärciö, »cfd)er bem gegebenen Greife in F begegne, unb 
|iet|e bte gerabe Sinic GF^ fo ifi FG bie gefachte ©e^ne. 

Ibmit ber and C, aü aRittelyuntte, ftefc^trieteite 

^teid bem gegebenen begegne, muß 

KC^CA^ kC^CB fe^n; 



LC« ; =C A* , KG* ) ==GB» 



alfo KC«J = 

LG 



LC;CH [ ^ \ BC:CA; 
PC:CQ 
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mb LC*:LC.GH^^UC.CB:CB*, 
LC:CI1 Y\ AC:CB. 

53 e m e i ^, 

ifl p : q 1 = IbC:CA 
PC:Cq( )ac,CB:CA» 
LCrCn 
LC^:LC.CH 

fomit LCXrJ/ = CA« 



bcmnad) KC^^CA. 

Qben fo prcJ^ UC:CB 
LC*:LCXU ^ )AC.CB:BC* 



fomi't LC.CH/=BG* 



temnadj KC~CB ; 

fofötic^ tmid)t t)cr auö aH aWittcfpunfte, 6cfrf)riebene 
Ärciö beu gegebenen* ®ej'd)i'c^t eö in A, ober B, fo i'jl 
AB bi'c öcfiid)te ®ct)nc, n>i'c t)on ferbft erf)el(et. ©efc()icht 
in F, fo LG : \CK=KC/ ; GH 

GF= FG 



alfo GF^ = LGXri 



folgtid) LC^^ : CF^\= / LG^ ; LG.GII 
AG.GB> I ) LG : GH 
FCXG) I I PC : GQ 
CG : GF ) ^ p : q. 
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®«itftbett flc^ 6etbe «Ytife, fo. 9ie6Md,^n>te fic^ 
^on fel6(l ergiebt, eine jvoeitc ©e^nc mit t)cr flcflcbencii 

SIttfflabe 21. (gifl. 39.) 

SDurd) einen, iwifc^en jwcj) gegebenen conccnfrifcftcit 
Reifen ^ S^ebenen ^mtt O eine gerabe Stnie sn>ifd}eit 
bie Umfdnge ju legen, bereit, hntdj jenett ^mifr be(liimiitc, 
Segmente PO, OQ in bem SSer^ältniffe bcr flcgcbenw 
gerabeit ünim p, q fie^tt- 

^ fe^ PQ bie gefu(t)te Sinie, fo i(f, wenn ber SKit^ 
tdimtirt M bitrc^ bte gerabe eime PM mit P mbunben, 
unb QL berfelben parattel gejogen wirb, bi^ ffe ber gei» 
raben ?ime MO in i^rcr SSerldngerung tu L begegnet^ 
PO : OQi«MO : OLsPM i QL , alfo ftnb bte Stttteit 

p q S 

OL, LQ ber ®roße nad^ gegeben. 2)a and) OL ber Sage 
fiad) gegebht {(i, (• ber ^nnftL, fonttt bte Sage bet 
geraben 8iuie LQ, ber ^unft Q, bie gerabe ?ime OQ 
gegeben. 

(Eottßructtom 

aWan jicbe bie gerabe Sinic MO, fc^nei'be anf einer 
betiebtgeit geraben Sime MK bte Sinteit MU , bett 
Linien p, q gfeicb ab, ntacf)e MeSMeKiL ber «nie HO, 
bie Sinie LD berfinicMH ijaraHef, unb jiebeEO, tt)eld)c 
ber StnieLD ut .D begegne, befc^retbe a»^L, al^ 9Ril^ 
tclpuuftc, mit einem 3iabiuö «=LD, einen Äreid, weichet 



\ 
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bcm größere« hex gegebenen Äreife in Q begegne, unb 
»erfnüpfe Q mit O t)urd) tit gerabe Sinic QO, mid)t 
bai Verlangte (eiflcn n)trb* 

Se t ermtnation. 

IDamit berÄrei'^, beflfen SKittelpuntt L ifl, bem gro* 
ßereu Ärei'fe begegne, muß 

DL>LG feijn; 
flffo ME : LD^=r ME : {LG 

|q.ME\^ (p.ME : Ui.LOJ— p.OG 

Jq.MO\ 

folglid) c].ME^q.MO-^p.OG 

mitfjm p.OG=^U|(OM-ME} 

iomit p : q'^FO ; OG» 

S e tt) c i ^. 

ift P : 4> FO : OG 

alfü p.OG^jq.FO 

forgfic^ q.MFi = jq.MOJ— p.OG 
q.MEJ^Ip. LOl 

mir()irt p.ME : (ri.MEn=(p.ME : p.(LO— -OG) 

Ip.lJDjpl ME: iLO-OG 
ME : LD) I LG 
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fomit LD^LG; 
iemimd) emicf)t ber^reiö^ »elcfjcr L gum SÄi'ftefpmtfte 

tDfr», MO:OL)<rAQP:LQ 

atfo ME=c=MP; 

.fp(flli4 liegt ber ^uuft P auf hm Umfange beö lititte^ 
m «reife*. «»* i|l PO : OQ«MO : OL 

==MH : liii 

er^cHet t)on felbfl, baß cö, wenn beriete, mU 
d^r L }ttm ^iUilpwüu t^at, htn anberen b^uf^tt^ ober 
fc^ttetbef^ etnetinie, obcrju^c^, mit ber gegebenen (SigesK 
f(6aft giebt. 

8i u f g a b e. 22. (gig. 40.) 

(Kn Sreietf gn 'befd)reibf n, ))or wefd^em ber ^inhl 
ber ©pi$e einem gegebenen UBtnfef, unb t^ic ©umme ber 
©runbltnte unb M einen ©c^feld ber gegebenen gero^ . 
ben Cime bte Summe ber ©runbltme nnb bed anberen 
(Sc^enfelö ber gegebenen geraben Stni^ h gleich 

»nafpft^ 

@ö fei) ABC baö gefuc^te Drei'ccf. 5Kac^t manDB=BC^ 
ECtsCB, )tei)l bie gerabe iginte DC, nimmt AF#BC, be». 
jeidjnet ben ®urcf)fif)ni'tt tcr f iiucn DC, AF mit F, unb 
legt bie, ben ect)enfcr AE in G f(|tteibenbe^ ?mie FG 
ber «inieFD pax0tl, fo ift • 



* 

m 
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fOÖJO^i DB:BC=DA:AF ^ alö au* GE;EG-FD:DC 

— «AD:DB 



mitlitt ffi ber ^mtt fomte t)te Sage ber Inite GF, 

(Sonfttucticn. 
Wlan madfc BAE g(ctcf) beut oegeSeiifK SJCiiM, 

DA=a, EAc=l), jicl)c tie ^crabc ^ iiüc DE^ uel)mc EG= AD^ 

GF44^£D, bcfc^rcibe au^ A, aH Witubfunttt, mit tium 
Sftabfod »AD f inen Stei^ , wefd^er bie Stnte GF in F 

erretc()c, Derbüibe t)i'e ^iinfte F burcft bie (^erabe'iJmie 
DF^ meiere A£ «in C fct^netbe^ tuib (ege bie&nie CB ber 
gutie AF parattel, fo ifl ABC tia^ flefu(t)te SDreierf. 

I > 

2)ilerminalfon. 

Sonrit bet auf A» oIö^aKttCe^unfte^ (efd^rieiene ftreW 

ticSmicGF emid)e, muß AD^AlifepU; wenn All auf 
FG yeq^enb.ifulav geipgctt ijl; 

alfa AD/=^ jAG.sin.AGH 

a (^J(AE— EG> sm.A£D 
^A— AD) $tn.£ 
(b — a). sia.E 




forflh'c^ a(t 4-sin.E)^b» 8in.E 
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l4-8iD.E 



1; 



i : 



sin.E 



m 

m 

— . - . » 

bmnad^ AD^AK, oM btt SetermtitaHoit 
Vmorge^ , dfo erreicht ber Snü bie iinU. GF in 
' cmcm ^mxtu F. Unb ift / 

.BB:BG»DA:AP 



bemttad^ Aß-i-BC«AB-4.BD 

bAD 

KlU^ tfi GE : £G«FD : DG 

=AD : DB 



mitt)in £G«>DB»BG 



fomtt AC^CBaiAC-hCE 

3ttfa6 1. 

6cf|neibct bcr ifrei'ö btc giiti'e GF, fo flcfcf)ic[)t ta 
cmem iweüett g)iwftc F\ 3ieftt man aitc^ F'D, tmb 
fd^etbet berm SerrAttgenuts bu aScrldna^ruag bon AE 
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iit tintm fünfte C% jicJ)t man aud) t>ic gerabe Ciitic AF% 
berfefbcn paxailcl bie finie C'B' , fo ijt 
fowot}! DB':B'C'««DA:AF' 

alfo DB'==B'C' 

forcjUrf) AB'-B'C'=.AB'— B'D 

:=AD 

= a; 

auc^ GE:EC'=F'D:DC' 
= AD:Dß' 

niitt)m EC'=DB'=B'C' 

fomü AC— C'B'=AC'~C'E 

= AE 
=b. 

(S^ t'jl bemnad) ein Brci'ecf gefunbcn »orben, in n)c(cf)cm 
ber SOBinfcC ber cinent gegebenen SSinfef glei'd) 

unb bie üebcvfd}ü\]e ber Scf)cnfel über bie ©runblüuc 
ben gegebenen Linien a, h gleief) |Tnb. 

3ufae 2. 

3n biefer Slufgabe liegt jugleid) bie ^fUfTöfung ber 
anbercn Slufgabe: t?on ben Snbpunften ber ©runbliiu'c 
eines gegebenen i:5reiecfeö auö, auf ben ©d)enfe(n, ober 
i^ren 35erlängernngen, gfci'd)e Segmente in ber 2irt abju^ 
fd)ne{ben, bag bie Slserbüibungi?Umc i^rer önDpunftc jenen 
©egmcnten gCeid) fcp. 

3«fa$ 3. 

©ottte bie SSerbinbungöfinie in irgenb einem anbe^ 
. ren^ aber gegebenen, ä>erl)dltui|Tc in ben g(eid)en ©eg* 
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mmtm ftdjcn, fo tüüvhc eine gaiii d^nlic^ie Se^aabiiuia 

«ufflaJeSS- (gi'g. 41.), 

Vütäi ciRf tt gegebenett ^uttft A eine gerabe ^t^if e 

AGF ju baß bi'c jmi'fcficn biefcn ^luxU ^ bcit 

gegebeneu Äiei^umfong F£ü , unb t>u gcgebette gcrabe 
tmfe GN faltettf^ett Segmente FA, AG ein bem gege6eneit 

S(nal9fi^» 

ed fe^en FA, AG bie gefuc^ten ©egmente, fb t(l^ 
. »enn be« Ärelfe« SKcttelpnnfr D mit F bnr<^ bte gerabe 

iinie FD mhimUn, m\> GO ber Siiiie FD :paraftel gei» 
ipgen^ auc^ hie, hie iinie GO in O fi^neibenbe, gerabe 
Jmte AD 'gcjogeit ttH'tb, fomo^f 

DA:AO=FA:AG, FDiOG=FA:AG idlYL 4> 

clfo fomo^r AO, aB OG ber ®rißc nacf) gegeben. 25a 
öud> AO ber ?age nacf) gegeben i(l, fo i|l ber ^unft O 
gegeben ^ niit^tn liegt ber ^unft G anf einem gegeienen 
Ärei^umfange. X)a er auc^ auf bei: Sinic liegen fott^ 
^ Ußt er (i(^ pnben. 

SWan jie^ DP#GN ^ ma<^ DP«{^, PQ«q, )te^e 
bfc geraben hinten PA, acd, QO:j:j:PA , ok^cn, wer^ 
Inupfi' bcrt ©nbpnnfr II beö SKabiu^ Dtü mit A buri:^ 
hie, bte Sintr OK in K. fd^netbenbe , gerabe 8tnie AH , 

befc^iretbr; au^J bem. IDmcl)fci)rtitk O ber 8mien AD^ QO 
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«tttett Stttii mit etitcm SKabind »Ok, welcher ber Unit 
CN in G begegne , imb iie^e Me gewbe AG^ fo iß 

Scterminatiotr« 

X>amit ber Ärei'ö, »elc^erO juiu ÜRtttefpniifte ^at^ 
bet Sini'eCM begegne, muß, »cnn Ol ^)«vpettbifttlat auf 
CN ^tfm ift, OK^Ql 

a(fo p^OK^piOI fcyit. 
C« ifi DA:AO:=DPJPQ, UOb DH:OKs«DA:AO 

=p:q t»=p:q 



9(ucf) tfi> n>enn^ tt^ie l^ier jur SSereinfact^ung i^orottögefe^ 
mrbea f^K, p;qi>DA:AC 
PA:AOS 



mtffin AO<AC ifl, 

CO=CA— AO 

- 

imit pXO=p,(CA-~AO) 



temnac^ I).CC>ffin.C^r=p(CA— AO)sIn.C 

p,Ol ^«{uCA^siiuG— ^p*AO.sin.C 

{({•AD«sin«C 



arfo mn9 fm qJ)H>pXA.sin.C— q.AD,«iii.C 



foiflüc^ qCl>H+AD.8iii.C)^p.CA»sin.C 

«ftWtt prq'^Dll+Uto.sin.cf : )Aasm.C 

< AM ( ) AN, 
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CS tfl p : q:^DH-«-UM l : |aN 



for^Itdi q(DH-l-AD«siii.C)>p.Aasin.C 



fowit OK'^OI ; 

bmmdj erretd)t t)er au^ aH ^itttipmUe, 6ef(^ne^ 
ftote £rdö bie «nee CN. ®cfci^tet^l üi tuib «ie^ 

man bic, bic »erfdngertc AG in F fc^neibenbe, ?wie 
J)b\ fo i|l DF ; OG=DA : AO 

»HD: OK 

affo DF=DH; 
mitf)iit fiegt ber ^unft F auf bem Umfanoe brt ouS 
olö ^iJiUtdyunfte, 6ef(i)nc6encn jtrct^umfauge^, 
9Ludl ifl FA;AG«DA: AO 

«DP : PQ 
« p;q» 



(5^ cr()cffet V)on fcISfr^ bais eö im ^att ber S5 er itf^ning 
be^ au^ atö 9Ritte(pttn{te^ bcfd)ricbenen Sttüfefi mit 
ber «nie CN dne einttse, beS @<4neiben« ewe )meitt 

«nie mit bcn ^«^cbciieu Siflcnfci^aftcn flicbt» 





Digitized by Googl 



— 109 — ■ ' 

aufgäbe 24 (gig.42.) 

9ton tinm, auf ber SSeirlängevung ber geraben Stttie, 
midjt hitWntfpmüHt L {me^et ber®r6ße ttnb Sage 
nad) gegebenen Ärcife \)erfnu»)fet , gegebenen fünfte A 
0M eine gerabe Sitiie AG burd^ bte Greife }tt |ie(eti, 
beten swifd)en jenen ^nnft nnb Me Äreife fattenbe ©eg^ 
mente ein äSer^dftnt^ jn etnanber f)a5cn ^ loek^K^ bem 
ber g^ebetieit geroben iinitn q gletc^ fey* 

Slnaf^fiö» 

fe^m GA, AF bte gefuchtelt Segmeirte/ fo tfl^ 

n)enn o H gelegen tDirb , unb bie, burd) F mit ber ?inie 
OH spaxaUü laufenbe, Sinte bte Sutie AG in K fc^nei^ 
bet, fomtjl HA:AK=GA:AF, ali au« GH:FK«GA:AP 

= p-q; == p:q; 

mithin ffnb AK, KF ber ®r^e nac^ gegeben« 2)a AH 
aiuft ber feige na* gegebe« fo ift ber ^unft K ge^» 
geben, affo liegt ber ^nnft F auf einem, auö Um ge* 
gebettelt fünfte aU 9HiMpmtte, mit ber gegebenen 
«tmeKF, afö SKabüi^, betriebenen, Ärei^nmfange , i(l 
fomit, tt)eü er an* auf bemond L, M aRtttelpunfte^ 
befcftriebeiiett Ärefewmfange liegen folt, gegeben, mt> 
bie gerabc Sinie AF gefunben» 

donflxuctiotu 
Wlan macf^e AHP=R, HP=p, PQ=^, jfe^c bfe ge^ 
rabe 8inie AP, berfelben bie, bie «nie AG i» K fc^neu» 
benbe, «nie QK pataM, »erfnüpfe ben ?)unft A mit 
bem enbj)nnfte O beö 5>?abüiö HO , lege ber ünie HP / 
bie Unit HXJ poraUei, ipelc^e bte Stnie AO in V fc^nei^^r, 
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Ufdjnxie a«6 K, aU SDlütel^unftc, mttKU, aU JSa^« 
6cf(^nftoifii in F mtiäft, unb jtetie bie gerabe Sinlc 

2)etermfnatiott. 

jDamit bte, oud ben aKtttel))ttnftctt L befc^riebeneti/ 
^dfe tittottbev ernteten, muß, meint p: q| >HA : AL 

HA : AK^ 

affo RA<KIi, wie 
f^itt not ^ßminfadjvtn^ ^oraudgefe^t n^trb f fet)tt 
ntmAer VK-^hB^LK , ober KLh-LBs^VK , ober 

KL+UK=LB, ober muß juglcirf) fon)ol)f UKfLB 
>LK.^ RL-4.LB>UK^ unb KL-l-UK>LB fcpn^ 

bad iDettn bt> Stobten ber gcßebeneit ^eife mit r 

bejcic^uct werben, 

cntweber UKH-r=sLA— AR 

fpla«c^ p.lJK|+p.r=p.LA-ip.AK 

l mitlitt q(R-HHA)«p(LA— r) 

fomU p : qs kH-hAH : LA— r 

|eA : AB; 

ober LA— AR-f-r^UK 

fofgU* P.LA— jp.ÄRi +p.r=U).UK 
, h.AH^ )qA 

tnit^to pCLA+r)«q(AH+Ä) 

fowit p : q«AH-i-R : LA^fr 
•EA:AC; 



Digitized by Googl 



r 



f*(fl(i<ft jXA- A K ; l P.ÜK I ==pr 




»DA:ABj 

ob« ittfl(eidli UK-4- r > LA— AK 

q>r S iq.AH , n>caHP:PQl»HA:RA 

p:S[ J«HO:K.U 

mul)m qCi^+AH)>pcLA— o 

fomit p : q< VR-hAH : LA-r 

I EA:Aß; ^ 

unb LA— AK4-r>UK 

fofglicl pXA- j p^AK) +p,r> ip.üK. ' • 

Iq.AHl |q.R 



mü^itt pCL4f-r)>q(R-i-Afl) 

f&mt p : q> m+ AH : LA-i-r 

I EA;AC; 
. nnb LA— A^4-UK>r ' 

fD^dd^ pXA— rp.AKl + fp.UK# >p.r 

lq.HA| t q>R \ , 

mithin p(LA— r)>q(HA— R) 



Tomft p : q> >HA— R : LA^r 
I. DA ; AB. 
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2)a ui (c$ttre» %Mt p : q>EA : AC, p : q>DA : AB 
werben muß , fo brandet imr p : q großer, att M tim 
t>on bwfcn aSerbalmtifen , wenn fle fl(cid) ffnb , ober 
ixi^tt, M bca gt^^ere berfcitat, oemi fu lutfllci«^ 
pnb , ju feiert. 

£)6 £A:AC«DA : AB fey, ^(uiflt ba))Olt ok 



EA:AD=CA:AB 



ober EA— iU) : DA^iCA— Afi : BA 



ED 



<} CB / 



/ 



oberE t\ CBi=eDA,: AB 
Db*. BLf < 

BJÄ : Bl« \ wen« DM#BN^ DM=DH^ 

r BJ^»BL gemaclK mtby 
DY ;TBI wem MIV ber öcrlänflerteit 
J DB in V begegne^ 



> 

ober DV--rVBi : BV=r IDA—ABj : BA 
DB t DB > 



l^bfr JiV^BA ip. 

SBctt)ei«. 

3fl p:q=EA : AH, cbcr p:q-EA :AC, ober p!q 
;DA:AB, fo i^, mt aui ber ^Dctermümtioa er gellet« 
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UR+LBssCK, ober RL+L&=;:ÜK, oÖer KL«»>tfKrsLB, 

aifo bexiitjxt bcr auö K, ai6 aRittelpuiifte, 6cfcf)vt€bc»€ 
^ei^ ben auö atö aSittefpunfte, 6efc^rie6cnctt, iittb 
cd jlnb, wie m fd&ilt erhellet/ EA/AB, cberEA, AC, 
ober DA, AB hU gefuc^^eu Segmente» 

^ 

SU p:q>^DA ;AB . T 

HA— R:LA-.r 



fo /|1 pXA— p*r>q*QA--fq<E 



)p.AK\ ^p«UKS 



fotg«^ LA-AKIh-ÜK >r; 
LR 1 

3fl, toie im ^orlie^enbcu gade, y6>BA, 

fa ist PB:BV>DB:BA 

affo DV:VB j <DAi5 

. DM:BN( 
]>£:BG/ 

« 

fotgric^ £Da)A<C9:BA 
mU^itt £A:AD<CA:AB 
fomit £A:AC<BA;AB 
bewniK^ p:q> ^£A:AG 

/R+AH:r+LA 

• ' alfO p.LA^-p.r>rf.R-hq.AII 

8 
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foIgUc^l p.LA~lq.AH|-*'p.r> U.R 



(q.AH 



ip.UK. 



wO^Üt p.(LK+r»p.U8L 



2)a au(4 p : q<?EA:AB 



fo t(l pAB^ <(q. 

p.(LA~r)^ Iq. 



(HA+R) 



alio p.IA-r lq.AH> < l q.R / +p*r 
(p.AK.( ip.UK.i 



« 

Semna^i ft^nribeii bi> Arrife edumber itt cfnem ^uitfteF. 

3ie^t man HG#KF, fo iji GH:KF=HA:AK. 

<.HO:KU 

t 

alfo GHsHO; 
mithin Hegt ber ^unft G auf im Umfange M aui H, 
üli fBHMpmttt, befc^rtebetiett ^retfe^* 

i(l GA:AF»:HA:AK. 

(S€ txtjtM t)Ott feI6(l, baß im $fatt bcö Durd)* 
f^tieibend ber auö K uitb h, aü WHUtlpmttm, (ef^ti^ 
bciten Ärei'fcö eine jwcite Sinic mit beit gcflcbcmiÄ Siflcn* 
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flufgabe 25< (gifl. 43- a.) 

> 

Qin Sveiccf 6efd)rei6cn, tocu mcfc^em bie ®runb^ 
Unit, imh bie Stahlen ber nm mt> in ba^ £rcie(f ju 
ffftetbettbett Kmfe ben QCQcimm gerabot tCitten 9g, r 
gleich fß^en. 

fe9 ABC ba^ t)crlangtc 2)rciecf, fo wenn cm 
ret^ ttw ba^Me btfinti^m with, wegen ber gegebnen 
@rttttblmte BG itnb be^ gegebeneii Ütabiu^BD, ter-^uitlt 
unb bcr SOinfct BDE gcc^cbcn, mnn DE perpcitbifui» 
lar auf BC gef&Ht wirb* Oed ifi alfo auc^ BAO»BD£ 
gegeben. 3fl O ber SWi'ttefpwnft be^ ttt baö ^reiecf bei» 
fc^riebenen «^reifc^^ unb .|lnb bie £miea BO; QO, 
ge}ogett, fo ifl *f 



* ABC AGB ^ /-ABC ACB\ 
ABC+ACB-i-BAC BAC 



2X1— 



2 ^.2 



„ BAC BDE 

bemnac^ liegt ber ^mU O auf bein Umfiufge ettif« 

gegcbfiicn Ärci'^öbfc^nitfe^» X>a OM=r gegeben i'jl, 
fo liegt ber ^unft O anä) auf einer gegebeniitt geraben 
tttiie, er tft mithin gegeben. ifl arfo bef Xref^^ 
bejfen 9Kittc(punft in O (icgt, unb SRabiuö =r ber 
®v6$e unb Sage nac^^ mithin (tnb auä^ bie an benfelbett 
gesogenen Slangente» BA^ AG, [omit ift bai Dreiccf, gc- 
geben. * 
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ÜÄatt mad)C BC=2g, BE=EC, xid)U in E auf BC 
ein ^ttptvbiUl £D atif, lege an H^tibt bie Unit BD» 
ber gefletenen «Hiie R, Befc^vette atrö B, ofö SWittcU 
punfte, mit BD, alö SKabi'u^, einen Ärci'^, lege an htm 
fetbett bie S^angente BH^ ^albire ben äBinfel CBH bitrc^ 
bie CimeBG, n)cld)e tev verlängerten DE in G begegne, 
befc^reibe au€ G, ai^ SRittetpunfte, mit bem Stabtud GB^ 
cHicti . Af«ttfogett BFC^ fd^neibe KK»n EF bte {(itfe £L«7 
ab, rege bnrcf) L ber ?inie BC tie Sinie LO parallel^ 
toel^e bem 93ogett BFC in O begegne/ fdQe i>on O ein 
9er|»cn'MbC OM. onf BC , befdjreibe aud O, al^ aRitter# 
^ pnitfte^ mit bem Slabiuö OM einen Ärei^, unb lege an 
tkäfiUm Xangenteit AC^ Jo ABC ba« ge# 
fachte 2)reiecf. 



. £)etermination. 
Z)amit LO bem ißogen BOG begegne, muß feyn 




EF 

FG— GE 

BG—GE 



^ folglich : 2r.GE+EG-:^BE*f-EG» 



in r^-+-2r.GE~BEa 



1 . 



* 

< 2r 



V 
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Serl&iisert man BH, £6 gu t^reiiiSitrcf)f(f)n{Ue in K, 

fo ift £G : GK=EB : BL (gl. Vf. 3.) 

a(fo EG:EG4-GK/ sED:EO'^DB 

GE:EK \ 

folfla* GE-^ — 







£D-i-ObI 








DEfR j 


■ 



fr»»/ 



2rg* 



4i2o4 4Rrga 



6^ 



■ ' ■ I ■■4m 
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9i i|l g*— r« : g*-iT«^ga+ra : 4Rr 

^en^orge^t; a(fo emt(^t iit Unit LO UnMt^^ 
(ogeit BFC 

««d^tß BOG»GBT-l-GBE»R-|.^ 
arfo OBC+OCB«R— — ^ 



fblgKrfi ABC+ACB=2R— BDE; 

mithin f(4aiibfn bie Slangentett BA, ga etiiaitber. 

Statt tfi BOG wa-i.'?^ canafo 

^ BDE^ 

fomit BDE=BAC, 
bemttac^ liegt A auf hm Umfange fceö £retfed 
mutfpvaOU D, unb ABAG kifttt ba«Seria»flte. 

« erhellet t^oit fettfl, ba# e«, im %aU ber »ert^ruit^j 
be* «reifet BFC hnxd} OL, ein einsiße^, im gaU be^ 
©c^ncibettd ein imitei, »wec? mit bett gegebeiien (Sigefu 
fic^ftnt 8ir(t. 

f* fe9 ABC ba^ gefucf)te Drci'ecf, D ber SKittcf^ 
punh beö umfc^riebeiteit «reifet, fo i^, wenn bie gerabe 
«ini( PC gelogen, »nb DE {^crpenNrnlAt anf BC gcfiat 



t t^.i^ . - • Digitized by Googl 



wiA, ABEC bey SM iittb ^h$t ita^ flcgeb^n , n>et( 

t>U Süuen DC, CE gegeben jlnb, affo i(l 5Binfer EDC, 
fomtf BAC(»£DG) gegeben^ folgltd» iit bad S3er^äUut|t 
CBA+AC)«— BC» : 2-AABC geseSett (Dat 67.)/ U 
iDettn man ben 9{abtu^ be^ tu ba^ £rciec( befc^riebeitctt 
«reife« bur* QV bfjci'c^inet, 

CBA+AC+CB) (BA+AG— CB) : (BA-4.AC+CB)QV/ 

BA-f-AC^CB : QV S 

(jegefaf. Ca QV flegeben fo ift BA+AC-CB^ 

«nb, mit CB gegeben BA+AC flcgcben, alfo fanit 
hai 2>reie(( bef(^rieben »erbeiu 

Sdnfirncitom 

SKatt macf^e BG ber gegebetten iitdt gleich , n>e((^er 

bie Orunbh'nie glcfc^ werben foK, nd}te auf bcifelbcu 
in i^rem ipa(birung^)>unbe £ ein $ert)enbt(el auf, lege 
an boffetbe bte SNnte CD» berjfentgen, tDefdyer ber SRabiu« 
be^ umfc^rfebenen .ffreifeö gleich werben fott, befct)reibc 
au« a(« a^Ittterpunfte, etnen £ret« mit beut Siabiu« 
BC, ^aCbire ben ^'infel CDE bnrd) b(e gerabe ?(mc DG^ 
rid)te in C auf CD ba^ ^er^^enbifel CG auf, mad)e CH 
s2CD, COss ber Stnie, loeld^er ber 9tabttt« be« in ba« 
Dreierf befcf)rei66aren Äreifcö gleid) werben fotf, jicf)e bfe* 
gerabe &itie GH^ unb btefer bie Sinie OL fataM, mU 
d^e ber CH Trt L begegne^ befc^retbe au« a(« ^itttU 
punhe, mit BL, alö ^abiiiö, einen Ärei'ö, tjcrfangcrc 
ED bi« )um 2)ttrd)f(4uttte P mit bem Umfange be« um 
D, af« SKittelpunf t , befcfjn'ebenen Äreifed, jie^e bie ge* 
rabe Sinic BP, befci)reibe au« afö ^OlittdpnntU , mit 
I^B^ al« ^abitt«^ einen Atei«| weither bem «reife, beuen 
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^ittcbpunU in B lit^t, in R begegne, iitf^c hic ger^be 
«ttite BR, toefd^e bett Sttti^, bcffcn aRüter)>tittft in D 

liegt, III A fdjncibc, xmt jfcf)c t>ie flcvabe ?ime AC^ fo 
ifl ABC ba^ gefttd^te SrmcT« 



Samit ber £retö, beffen mtttlpmtt in P liegt ^ 

bem JJrcife, bcjfcn SDJittetpunft B ijl, begegne, muß 

BL<BP fqm^ 



i(l DC;GE=DE:EV, itjcitn U bcn ^itvd)frf^iiat ber 



iinim EC, DU beici<f)nct; 
«ED+CE: CB, »eif((gnVI.a-)ED:DC« 

. ElJ:lJC/aIfoED+DC:ED« 



EU-*-UG:EÜ. 

genier ift BP«=rBE»-t-EP» 

Olfo 2BP— BC«2|/BEaH-EP*— BC 

folgiuft ntttj fej^tt 

aCED+DC): CE^2|/REaH.EP»-BC: CO 

nntl)iti ED 4- ÜC/ : CE< BE»+EFa--CE : CO 
PE \ 



^ttexmination* 



olfo CL-2ßP-BC 




fomif PE.CO-CE|/BEa+EPa-CE» 
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PE.CO ^ , — 

bemnacft' VBE»-f- EP* 

allü — ^p— +2PE.CO-4-CE»^BE*+EP» 

PE f*0* \ 

, (CD + DE)CO* 1 1 

b. l ^ +2C0) jCD+DE 



Jtltt^tn DCCO»— CD.CE»+2C0.CE»( ~DECCEa-CO^) 

' 2CO.CE»— CDCCE^— C02)' 



^ 2C0.CE« ^ ^ 
,^ 4CO>,CE* 4C0.CD.CE» 



CD*— CE* 



r , , 4CO».CE» 4CO.CD » 



. . .4r».e» 4.1\.r = 

• * 

7— ^ 
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iü g*— r» : s^+r»=g«+r» : 4Rr (Set.) 

affoBL^2BP; 
tciz auö ber X^etcrmi'itati'on ^eröorgc^t, bcnuiad; cvreicf)t 
' t)er eine SU^i ttvL anbereti. 
gcmer Uft BA+AC-BR 



arfo BA-hAG— CBcsCL 

forcjfid) BA^AC~CB : CO \ 

(BA+AC4-CB) CBA+AC-CB) : (BA+xVC+CA)CO^ 

«LC : CO 
«HC: CG 
»2DC:CG 
ar2Rx:xA 

, , =CBA+AC)^—CB-:2AABC 

» (BA -4^ A -I- CB}(B A 4- A CCB): 
(BA+AC+CB)QV, 

tDenn Q ber ^ittüipmlt, mtb QV ber SRabtii^ bed ijt 
ba« Sretecf 6efd}rte6eiteit «reifet i% ntie^ttt tfl CO«QV. 

Da aud) BC bie ©runbfmic, unbDO ber^Habiuö be^ 
itmfc^riebenett £reifed ifi^ fo ifl baffelbe bad mlongte* 

, r 

er^eKct t)on felbj!, bvif[ c^, tm $?air ber Seruf^^» 
rung ber ^eife, welche P {u ÜKittelpuntten ^abeiw 
ein etn)tgc^, tm ^aS be^ Sf^neibend ein gtorited 2)retec( 
mit bcn gegebenen Stgenfc()aftcu gie&r. 
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nufsabtüd. C%is. 44.) 



(Sin Z)rete(( 6ef4rei6eit , in mtdim hit ®ntttb# 

rfm'c ber gegebenen gerate» fi'm'c ter ^inUi ber 
©pt^e bem gege6caett $Bin{e( bie Sntfmmng b«r aRü«» 
Mynttfte <ter ftrctfe^ mtdfe mit jutib in ha§ ^rctccfbe^ 
id^xitUn merbeit, ber gegebenen gerabeu Unit d gUid) fey» 



fe9 ABC baö t)crfangtc ^rei'ecf, fet)ett Q, O bie 
SRittefputtfte ber um unb m bod £med befc^riebeneii 
Areife, fo ifc »fgeii be« gegebeiieit SBBwfefö ber ®pi$e, 
ber ^unft Q gegefeen, wnb trenn bie gerabe ?ime CO 
flejegett, unb btd )um Xiuxdifdbnitte D mit bem Umfange 
M itntfc^rfeBenen Äreffe« twrWngeh mirt, ber ^unft D, 
alö ^)ar6i'rung{!panft beö Sogen^ ADB^ fomit au(^ bte 
Serabe Unk DB gegeBrn. (Ed tfl . 

BOD«BCO-f.OBC, menn bfe gerabe Smitt GBl 



ST OBD • < 

alfo OD=DBj ' ' 

mitt)in Hegt O auf bem Uanfange M ani D, aU WliU 
Ulpnwtte, mit etnem Stabtng «ÖB, fiefrfmrtenen «reifet, 
a^a QO=d, fo riegt ber ^3unft O and) auf bem Umfange 
beö au^ Q, al^ a»i'UeIpiinfte, mil einem Wabind «d, be^ 
fd>rtf6enen «reife«, tfl affo gegeben. Somit if! bic ge^ 
tabe ?i i'e DO, ber 2^urd)fd)nitt C mit bem Umfange be^ 
»imfcijricbetten Äieifc^, lutb bad SJreiect ABC gegeben. 



\ 



«IBADI+OBA, 

)abd( 




gebogen loirb. 
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(5 0 n (l r u c t i 0 n. 

9Rait iefd^reibe ibtx ber geflebetten gevabeit Unit BGeog 
einen M (jcgcbencii SCBinfefö « fd^igcii ^m^ahfäjnitt , 
t)otteube ben Äreid, ^albirc t>cn Söogcii ADB in ß, gie^e 
bie geraben ind^en DB, BA, befc^reibe ani M 9Jfiit0 
telipnnUe, mit entern D^abi'uö = einer bcrfc(6en , einert 
Sogen ALB^ tt>e((^er üon bem Umfatrge be^v auö bem 
ORttrerpunfte Q be^ ixm^ befd^riebene« Äfeifc^, mit 
einem 5tabiuö =d 6efd)rie6enen, Äreife^ in O emicfft 
mtt^, )ie^ bie gevabe iinit BO,, beten SSetldngmui« 
bem er(len Greife in C begegne, unb jief)e ti'c getabm 
Siaieit AG, CB, fo iß ABC bo^ flefudlite S)reiecf. 

SDetermtnattom 

^mit ber Arn«, i9eI4er <Q gum SBittfll)mtt|fte itnb 

9 tum ?iabiu^ ^ot^ bem ^reiebogen ALB begegne^ muß 

d<lQB;, d=( QL ) fc^n. ^ 

(BD-DQ 

5Bejei'(ftnef man ben 35urd)[d)nitt Ut iinUn BC, QD 
bttrd) ^, fo i(l QB : Bi\l = l : fsln.BQN 

c / " <siii.ACß 
^ 2 ) fsiii.« 



gerner ifl QD : DM(=i : fsm.DQM^ toenn QMD«K; 

2QD^ : DBi ^sin.DCß 



Sin. tt) 



sin. ja 



I 



Digitized by Googl 



I 



— 125 

fcr^lid) s ; DB=r6in.ft ; sin. 

=^2sin. |a.cos.|a ; sin. Ja 
=g2 cos> | a : l 

mitwill Dß=r— ^ , 
2 COS. Ja 

mnacf) muß fe^n d < — ^ — 

2 sin. a 



ober 2cIsiH.a<g; 

mit d^f § — . ^? . 

2 COS. 2 sin. a 

sin. a— COS. |a 
2.sin. a.cos. |a 



Cf 



fr _ 



2 sin. 1«. COS. Jm— cos.|« 



2 sin. u . COS. Ja 
2 sin. 5« — 1 

2 sin. a 



fomrt 2tlsin.a>-(2sin.J «^I). 

S3 c n) c i ^. 

@Ö ift 2dsin.«<o^ 2dsin"«;g(2sin .^«--1), alfo 

cvreid)t ber, auö afö aKirtcfpiinftc, mit einem SÄabfuö 
-rJ befdjnefcene, jfreid ben auö D, afö SKittcl)>unftp, tc. 
t(f?ne6e»cn. Mab i(t 

DGB/ ^ (DBG 

GCßJ+GBC^ IDBA + ADG 
])AB 

DBA 

nlfo GBC^ABG. 




« 
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OC A ) |dAB-i-BAO 

DBA> 

DAB) 

f0(0itc(» OAG»:BAO; 
mft^i'tt i(l O ber SKittefpimft be^ in baö T)rc{ecf fccfdjrie^* 
bencn Ärcifeö. S)a QO=d^ Aß=g, ACB==a, fp (eß^t 

« 

erteilet loon feI6ii, baß tm gaU bcr Setttl^ 
rtttig ber au<D mb aH fDKtteTpnitffat^ mit DB utib 

alö SÄabicn^ befd)rfe6enctt Ärei'fe ein em^igcö jDreietf, 
im gatt bcd @(^tteibeiid imi jDveieffe mit ben segebeitm 

ßigcnfc^aftcn gicbt. 

31 Ufa ab e 27. (^ifl* 45. a. b.) 
3ntter^a(6 emeö gcgcbettm Aretfetf ABC efnett an^ 

bereit ^üeiö HLM gu befdjreiOcn, fo baß, wenn »ort 
einem fünfte A M Umfanget imi ^etfe^ 6erä^rettbe 
©eignen AC, AB an Wefen gcjogeti iDnben, bfe Serbin* 
bungelinie BC ber (Snb):iinfte berfelben eine Zangmtt 
biefeö ßreifed werbe. ' 

L»na(9fi^. 
fe^ HLM ber gefliehte Streik, wiib ABC cm, bcn# 
felben mit feinen (Seiten beriit^renbed , S^uitd, fo t(l^ 
toenn A mit bem Otttter^unffe O btefe^ ^retfed bitrc^ 
bic gerabe Si'nie AO tjeifnüpft, uiib biefclbc 6f^ jum 
2)ur€^f(^ntt(e S be^ i99ooenö BSC mfangerr tpirb^ ouc^ 
BS, SC gejcgctt werben^ 
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OBS*SßC-f CBO 

»SAB-i-OBA 

. «SOB 
————— j , 



alfo BS «SO 



BY»+VS^i=:.ST2+T0% wenn t)on S 

gegebenen Ärcifeö biege* 
rabe Sinie SD gejcgen^ 
unb auf btefelbe fea« 
^crpeubifel OT gefdttt 
wirb ; 

ai(SV+Tr)*-4.TOa, nxittt 

SD, ßC euiaitb« itt V 

«SV»+2SV*VT-|.TVaf 

OD».^DT» 

ITV*-2TV.VD4.DV« 

tllM)ttl KV an-VD^I »2TV(SV-»-VD)+OD* 
BD» V«2TV.SD+0D» 

bcMota^ BD»— unrv.SDn==iOD» 

/20H.SDi> j 

B,r 6ejei(^nct »erben, OD«cl acfeji »irb» 

Conftructiom 
aßatt ne^me eine 6ette(tge Stnte d<R, 6e(((»rette auS 
B, atö aSiftefpunfte , dm« jtrei^ mir tmeni Stabtud »d, 
befhmmc r bie t)iertf .geonutrifc^e^roportionoKmü 

9 



\ 
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{II iR, K^DO , ft— DO, tttib befci^veibe au^ einem 
(k 6tgen ^tttifte O Ui, mit bem dtahini d 6ef(^ricbett(tt, 
Äreifed einen Äreiö mit einem SRabittd =r, fo ift Ux^ 
iübi Der mtanffit. 

4 

(gd ijl 2R : R+d— R— d : r 

offo 2Rr«R«— d» 

forgtid» R»--2Rr l-d* 
J>. i. BD»-i20H.SDh«»0D» 
j2yT.SDi 

Wit^iK BD>i»aVT.SD+OD» 
BV+VD«! ■i4VT(SV+VD)+OD« 

BS« I 5 CSV + VT)» 



ST» 

OD«- ( (TVa.2TV.VD4-VDa) 
(TV— VD)* 
DT* 

TO* 
»SO» 



bemnac^ BS=so 



fttfo OBS|=BOS 
SBC -h GBO I » ( SAB ^ + OBA 

SBC) 



fofgrid) CßO=*:OBA; 

mitbin tji auc^ BG eine SCangente. 
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Stufgabc 28. (gig. 45. a. b.) 



Um ben Hemeren jtt>ct)cr gegebenen «reife, bercn 
3fabi'enR, unb Entfernung DO bcr SKittelpunfte D, O, 
fo befd)affen pnb, baß R»~2Rr=D0a, einDreiecf in bcn 
gräferen in legen, beffen ^6f)e ber gegebenen geraben 
?inie h gleich fep. 



fet^ ABC ba^ gefud)te Sreierf , fo {(l, wenn nnf 
bie SSerfängerung t)on DO ba^ ^erpcnbifel AG f)erabge* 
laffen, aud) bie gerabe ^inie AD gebogen, unb auf |Te 
ba6 ^er^enbifef OE gefdlTt nji'rb, OD:DE=AD:DG, 
b. t. in gi'g. a. OD : DA— AE=AD : DG, in gi'g. h, 
OD : EA~A D=AD : DG. 3(1 nun AN cm Durdimeflfer, 
unb wirb BN gebogen , and) bie ^itjc AK genommen, 

fo i(l A]Nß=ACB. 

Da aucf? ABN=R 



=r-ARC 

fo ift BAEr^rCAR. 
Da ßAO = CAO 

fo i(l EAO=:KAO 

t=FAO, wenn OF^ifinc; 

alfo FA = AE 



fülgrirf) in J^ig. a. OD : DA— AF\ = ( AD : DG 



Slnarpfi«. 




R : DG 
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in gig. h. OD : FA-AD. f AD : DG 

OD : AR— KF— AD I l 

i. d : h— r-R [ |r : DG 
d: h— (R-«-r) ) 

> 

<- 

unb ba jTc aucl) ber ?a<;c nad) gegcteti tjl, ber ^unttG, 
Die Sage ber geraben «inie AG^ ber ^uitft fomü ba^ 
Sretetf gegeben. . 

(Soniiructiom 

SRou .CQttftrttire, m>^ttii K -t- r^U, DG io, ba$ 
a ; ii+r— h==R:DG (^ig. a.), obcr, wenn R-f-r'^h, fe, 
Dag d:B.-i-rfHjjs8R:DG, erriete tttG auf DG em^et^ 
}(itMitl, tDrfdkd bett ffco^tn Umfaitg itt A mt tc^e^ it^t 
an bcn Heineren Äret^ bie Slangcnten AB , AG , unb 
)te^e bie gerabe Stnie BC, fo iß AEG bttd gefachte 
Cretetf. 

> 

S)etcr uunatton« / 

2)amit AG ben großen Umfang erreid)c, mnß 

DG^DQ fe^n, ttetm DQ ein SKabitt« ift, 

alfo R : DG^R : DQ 

mittjin DO>R^r— h 
imit L^R*fr— DO; 
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mi, wem R-»-r^H,DO:]i-(R + r)^R:R 

mitf){n DO^h-CR+r) 
fomit h'^R+r+DO. 

58ctt)ciö. 

iH in gig. a. b^R+r-DO 
tmnad) DO;^R-+-r-h 

alfo OD : R+r— }iJ>R : )R 
R:DG 1 /DQ 

fofgd'c^ DG^DQ; 

ijt in gi'g.L. h~R4-r+DO 

bcntitad) DO^h— (R-hr) 

alfo DO : h— (R+r)|^R ; \R 
R;DG ^ /DQ 

fclgüd) DG<DQ; 

ntit()m crrcid)t in bciben %äüen GA bert größeren llmj^ 
fang. 

S^ermogc bcr Sebingung, bag R^— 2Rr=0D^ i^, 
nad) Aufgabe 27., baö 2)reiecf um ben Heineren Ärciö 
befdjrieben, fo bag OH=r, mmi OH ^crpenbifular auf 
BG gefäUt mxt>. 

ferner ijl in gi'g. a. d : R-+-r— li=R : DG 

=x:AD : DG 
= OD : DE 



I 

I. 
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alfo R-f-r— h»DE 

, . =DA— UE 

»DA— (AK-r) 
fotglidj AK«h. ~ 

1(1 Ul ^ifl. b. d : h-(R+r)« R s 

»AD: DG 

«OD : DE 



£Ai— AD 



FA» 
AK-r— AD 



. folflU« h=AK. . 

(Si ct^ettet )i)on fel6fl , bafi ein Z>if etccf / ober 
jHDCp Srciecfe gicbt , je «ac^)t)€m DG^DQ» - 

|qD + OU— OD 

(QU, 

alfö tfi QU betr deinfte SBett^ , Koelc^ett h annel^meii 

barf, unb baö Drekcf, beffeii ©pi^c itt Q Ucflt, ^at 

eilte fteitteve {^^^e, alle übrigen* 

• .» <■ 

3ufo^ 3. 

DG nimmt ab, mm h «Mc^ß. 2>i( firtittfo t(»tt 
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Spieen Hilter bü Q liegen^ atö anbete, ^abcu stoj^cte 



alfo ift QU bcr ßrogtcfficrt^, wcfdien h anttcf)mctt tarf. 
Unb ein Z)rite«r, beffett ®))i$e in Q liegt, fyu eine ffc6$m 
^if}€p aU icbc^ anbete, audy ^at ba^jenfge, beffcn ©pi^e 
itd^et bep Q liegt, bie eineö anbeten, bie gt£@ete 



^ Sotfie^enbe Aufgabt iß eine »on ben feftenen, in wel^ 
4en matt ritte golgerung bet Sbtal^fid tiic^t ttmfe^tett fann» 

SWan cjelan^t in bent SScttJcife auf bem «mgefe^ttcu SOBege 

bet älnatt)ftd nut bid )u bet ©(eid^ttng 

Il+r— fa»DA— AF , ober (R-l-r)/»AF-^AB 

«R.(AR-KF), h— R— r \r^AR— KF— R^ 

unb fie bietet leine SRittel bar, tu betoeifen, bafKFar, 
c^r AK«b fei^. & {<i beg^arb »ot^er {ttSrnfgabeST. tttt# 
terfudjt worbcn, untet tt)elrf)Ctt Sebingungen man KF=r 
fe^ fittttte. . fdep ber folgenbett n mioanbtett anfgobe 
foir ba^ @anae in bte SSef^anblung ber Aufgabe [elbjl, 
tote (td[» eigenttid^ ge^ott , gelegt werben» 

anmerfttng 2* 

®nc anbere mai^f\6 bcrfclBen Slufgabe finbet ffc^ 
in ben gcometrtfc^en Aufgaben von Z)iefienoeg> (Elberfelb 
1823, ®ette 124 ff- 



Snfafe 4. 




anmerdittg 1* 
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aufgäbe 29. (gig. 46.) 



3ii einen geflebenen Streik ein ^rciccf ju btfi^rr^ 
6ett^ beffen JpOiV bcr gegebennt gerabvn {tnte h glrtA 
fe^, «nb öon bejfcn Seiten ein gegebener Äreiö bic eme 
imifc^en t^rm (Snb|)ttn(ten/ tie anbete in t^ren Setl&n^ 
gerungen berühre* 



& fe9 ABC ia€ gefachte 2)i;ete(f, fo tfi, wenn bit 
fRtttelynnftf be» ^eife bnirc^ O bejeic^net i^erben, 
auf bie gcrabe ?inic DO baö ^erpenbifel AG, auf bie 
gerobe Sinte DA baö ^erpenbtfel 0£ gef&ttt loirb^ 

OD : DE| 9.AD : DG. 
OD : DA-*-Ae| 

3ü mm AN ein Snrc^nteffier, »nb mirb bte terabelinie 

BM gejogen, oud) bie ^Sfft AK genommen, fo ifl 

A]VB=ACB. 

crAKC 

fD i|l BAN{*CABU' 
£Al( 
ifi LAO«OAG 

£AL4.l4A0> » iCAK+OAG 

EAO \ } KAO 

folglich ^A^AE. 
mithin OD : DA+( AF ) «AD : DG. • 



9lnal9fi#. 
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T5a OD, DA, h. Oll gegeben (Tnb, fo i|l DG ber 
®r6ß€ itac^ segebcu, unb tjo, OD audi ber Sage nad|^ 
.qegeteit fo ifl ber ^unft bte Säße bcr gerabm 
Sime AG^ ber ^unft (ooitt ba^ £)reiccf ABC gegeben* 

Sonflructtom 

SKan coudmivc DG fo, ba^ OD : DA+l.-^OH^. 
AD : DG, err{d)te in D auf DG ein ^erpenbtf ei , mU 
c^eö brn Umfang be^ nm D , afö aHittelpunf t , bcfd^nc^ 
tcnen ^retfed in A crreid)e^ lege an bcn onbercn Hxci^ 
Ine iloiigeiitni'AC, AB, unb )(el)e bie gerate tinie BC, 
fo ijl AÜC ba6 9efucf)tc I)rciccf. 

. / ' -Determinalio«. 

Samit t)on a ^kocip Tangenten an ben anbemt 
£rei^ getogen toerben f önnen, mui, toemt Q ben Z)nrd)^ 

fd)mtt bcr ?tmc DO mit ^cr gemeinf(J)aftlic^en (5l)orbe 
beiber Greife bejeic^net, it^n 

DG<DQ 

alfo AD:DGJ>AD:DQ. . 

OD : AD + li~-OIl^ 

Z)amit BC eine Tangente be^ onbeven J£reife^ merbe,, 
mn$ OBAsOBC werben. Sevf Angen man CA bi^ (»m 

Xiur^fdjnitte S beö einen Äreifeö, fo iji 

CES^CAO 
«OAL 

=:BAS 

forgiid) CBS— OBCf ^ ^BAS^OBA ^ 
OBS \ ( SOB 
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— IM r- 
mitlitt BS«SO 

BV^-hVS^i:;« |ST*+T0% wenn OT#BC; 

^V*— öSV.VT+VXa+OD» 

— i(TV— VD)a 

bfimta^ BV«+VD*i «OD^-2TV(SV— VD) 
BD* (=0D»— 2TV.SD 

alfo BD*4- i 2TV.SD I «OD* 
j20H.SDi 

u R*+2Rr=d*, tt)ettn bie Stabien mit r 
(eseid[)tter loerbeti^ ODsd gefegt wirb* 

ifl d:R4-h-ri >K:DQ 

R^DG \ 
IX — 

a(fo DG<DQ; 

mithin meidet GA ben £rei^, beffen SKtttcrpunft D ift, 
fo bafi bie Anseilte AG an bett anbeten ^etö sejO(}cn 
kpcrben fanm 

getner ift R»-i-2Rr-xd* (Det) 

j2TV*SDi 

folglich BD«i«OD*— 12TV.SD 
BV»+VD»i /2TV(SV— VD) 
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\ — VT»4-2TV.VD— VB» 

BS* ) =(SV— VT)»+OD*— (TV- VD)^ 
«ST*4- iOD*— DT» 
I TO» 

»SO» 



t>mnadi BS»SO 



olfo OßS| = (SOB 

CBs-*CBoi Ibas-* ABO 

folfllul^ GBO» ABO; 

siiit1}üi iit BG eitle Zmnattt. 

SltO) ifl d : R+h— r=R : DG 

«AD : DG 

■lOD : DE, mm OE perpeit^ 

Wf ttlar auf DA ; 

mittjin R-i-h— r=DE 

,DÄ;-i.rAE 
R \ }aF 

AK-fRF 

oa 



(Sd erl^eBet wn feI6fi, bafi e« iDegett ber ieibcit 

JHtr(^f(^nrttöpu!iftc bcr iittie GA mit bem einen Ärcife 
imep £)rc(C(fe mit bcit gegebenen (Sigenfc^ften giebt. 




Digitized by Googl 



138 — 

3ufa$ 2. 

3« fttößcr Ii, bfflo gröger DG. £)ie bem 2>ur(M\ , 
idtnitUip»aHt btitn Stttiit .n&t)tt ItesentonL 9ßtutHt bti w 

• - - 

jii bftn ^uiiffc D <)ct)6rigcn Ä'rciöuinfangeö bcfitmmciiT * 
Sittiedt mit sth^mn ^H)ta , ali ^ie tatittntnm* 
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